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Erkl . 214 . In %% bedeutet 2 einen , mit
dem Halbmesser 1 beschriebenen und durch
Teile desselben dargestellten Kreisbogen , wäh⸗
rend in coν ＋- ½sinæ den Winkel bedeutet ,welcher zu jenem Bogen gehört .

Erkl . 215 . Aus der Exponentialreihe lässt
sich ein neuer Beweis des Moivreschen Satzes
Giehe Erkl . 156 ) herleiten .

Da :
6˙ο σ dcoοs8 sin

ist , so ist auch :

e2 α ν geos 2 =1sin 2
oder allgemein :

gu , Æσeos he sin uν

Das Rechnen mit imaginären und komplexen Zahlen .

Demnach ist :

eiæ feoSαν -＋- i . sinæ
und

egiα ν ſeosæꝙ—i . sinæ ( vgl . Erkl . 214 )
Setat man für = σ f ) auα ein , so er -

hält man :

e2νι σ oeos 2ρ . ＋ isin 2n

oder , weil :

C08 2N ρu1
und

Sin 2E 0

ist , wenn J eine positive Ganzzahl ( ein -
schliesslich 0) bedeutet ( iehe Erkl . 162
und Antwort auf Frage 82 ) :

22 νι Æε 1

Ist æ τ ( 2 L Dr , so ergibt sich :
eiον σ ceos ( 27ρ I ) A ＋isin ( 24 I ) a

oder , weil :

008 ( 27 ＋E1 )1 = 1
und

sin ( 2 % 1 ) 1 0
ist ( qach Antwort auf Frage 82) :

e2KE HE) H ◻ 1

b) Ueber die Berechnung von 7.

Frage 96 . Was erhält man für :

ei .
7

Erkl . 216 .
stammt von Euler .

17¹

Die Lösung des Problems 7“ 3
0

Antwort . Setzt man in die Gleichung :
eοαν νσ ccoοsS isinæ

＋5
statt 4 ein , so erhält man :

2 7¹ 7¹89* — f LI8iu 900 —eCos900 4sin 900 00＋E˙ = Ei

Demnach ist :

Nun gibt :
22⁴ 7*1 — 2 — — —2 2 2

folglich ist :

* oder 2 1 „% dder 8

— 1

Gach Erkl . 24 )
18

CVergl . Erkl . 216 ) 4

( ) Ueber die Darstellung von ( αε “ —ρ)ꝗi)˙.
Frage 97 . Wie lässt sich :

( a ＋ bi )
bilden ? Antwort . Da :

%⁰ eoSο sin
( nach Antwort auf Frage 95 )
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Erkl . 217 . Die auf die Basis e 2,71828

bezogenen Logarithmen heissen natürliche
oder nach ihrem Erfinder Napier ( 1614 ) die

Napierschen ; alle Logarithmen , welche eine

andere Basis besitzen (2z. B. die Basis 10) , nennt

man künstliche . Die natürlichen Logarith -
men bezeichnet man mit log nat ( logarithmus
naturalis , d. h. natürlicher Logarithmus ) oder

kurz mit J. Die auf die Basis 10 bezogenen
Logarithmen heissen gemeine oder nach ihrem

Erfinder Briggs ( geb . 1556 , gest . 1630 ) die

Briggschen Logarithmen . Man bezeichnet sie

einfach mit log ( siehe die Erkl . 206 , 207 . 209

und 210 ) . Die natürlichen Logarithmen
werden hauptsächlich in der höheren , die ge -
meinen in der niederen Mathematik benutzt .

Erkl . 218 . Ein Satz aus der Logarithmen -
rechnung lautet :

„ Der Logarithmus der Basis ist gleich 1. “

Erkl . 219 . Der Logarithmus einer Wurzel
ist gleich dem Logarithmus des Radikandus , ge -
teilt durch den Wurzelexponenten .

und
d ＋ be u. ( cos ꝙο ꝰsin ꝙ)

( nach Antwort auf Frage 57 )
ist , so gibt :

4＋Q ο ε nei
und

( a ＋ bi ) . . egh )
oder :

= le ονι ( n. Erkl . 206 a)

oder , weil 40 1 ist ( hach Erkl . 218 ) :
( α ＋ bο e ꝙον

Hierin bedeutet :

„ d ＋bs ( hach Antw . auf Frage 55 )

und ꝙ einen , mit dem Halbmesser = 1

beschriebenen Kreisbogen , dessen Tan -

alS0O :

35
ꝙο = are· tg98 4

Man erhält demnach :
2

I ( a be) = 4. ＋52 Cl. are ta

oder endlich , weil :

„
INaꝰ 55 e lai

ist ( nach Erkl . 219 ) :

0YYοοεσ οανοhον⁰αν retK .

d) Ueber die Darstellung von cos “ ꝙ und sin “ π durch Exponentialreihen .

Wie lässt sich :

C08⁴ ο
durch Exponentialreihen darstellen ?

Frage 98 .

Erkl . 220 . Man erhält für :

60¹ οο . Uiοο νσel - νο ανσ( nach Erkl . 23 )
Oder :

Æ＋en i = iονε ιν ρ eni - = 21 % σ en - 2 )

( nach Erkl . 26 )
ferner für :

60¹ H2 ) 10 — 2ο στρ e = - 2 4 —29

en i - 21/e =2 De eni - 41ο Æσ e - ) 1090

und so fort .

Antwort . Aus den Gleichungen :
6i%ο eos ο sinꝙ

und

5 νο=ε cos ꝙ i sin ꝙ
folgt :
eiο αε. iν σᷓ feosꝙο ε “‚σesiο ＋ eοαο = seein

2cos ꝙ
Demnach ist :

20u Co8 = ( ＋ - 1ο ) n

oder nach dem binomischen Lehr -

Satze :

2n . CoSαοο σ αννσν εννe νν . ον .

J
ν La - mea15

eedis . -—31 %

* *. Eiο . νe= 1) C — = uιν

oder ( nach Erkl . 220 ) :
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