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398 Krigonometrie.

a.-— —
={%, wenn man mi¢ fec 2x Tt bivibite,
St g ['{:Cm:—l tang 2x
ofglich ift tangx= s L A0p 2X

Solglich ift tang tang 2% fec2x+1"

3. Bon den frigonometrifthen Tafeln.

. 5 45 Aufg. Die Sinusdtafeln yu bevechnen, 0. £,
fur einen gegebenen Halbrieffer die Sinus bis auf :
eingelne Minuten 1¢I5 fo00hl al8 deven Cogaviths |
men, oDev Die naturlichen und Hmflichen Sis
s su finden. |

AuflSf 1o Aus §. 2. 3. hatmanlin 18° und inyso |
folglid) auch col 18 und col15°,  Pieraus findet man
nad) den Formeln in §. 35. fin (18°—15°) =fin 30= |
523359562 fiir den Hatbmeffer = 10000000000, und |
col(18°—15°)=col3°=9986295347. Hiwaus |
lage fidh nady den Jormeln §. 38. fin 2°, col 2°, und |
fin3°, col3° b.1, fin 457, col 45" finden. Hicdurch
tann man nad) den Formelu §. 35. fin (x4y) und col
(x4-y) vie Sinus und Cofinus aller Winfel von 2 ju
% Orad berechnen,

2, Aus Sinus und Cofinus von 45’ findet mm mite
telft §. 38. nach un nad)ySinus und Cofinus von 45, 455
2, 3, 3%, Y, namlid) fin 45" = q0g0615,32 und
in$3==13045307,7. Da nun beide lerere Winkel, |
und ihre Sivus filr den angenommenen Halbmeffer die
$Halften von einander, folglid) proportionice find, fo fest
man 23 :'=hn23:0in1"=2045307,7: in1’, und
finbet dadurch in 1 = 290882,06. Hiedurd) fann man
miteelft der Formeln §. 38. 35. nun qud) die Sinus
und Cofinus fov alle eingelnen Minuten des Quadranten
bevedynen, ;
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Krigonometrifche Safelin, 399

3. Aus den gefundenen Sablen fite die Sinug findee
Man aud) deren dogarithmen oder die Fimftlicdhen Sinus,
Bad) Anweifung der Ar. §. 456, da dann bey Dem anges
ommenen Halbmeffer log fin tot= 10,0000000 ift,

§ 46.3uf. 1. us den gefundnen Sinus und Cofinus
batman aud) bie Tangenten und Cotangenten nad) ben Sora
[inx : G
Mely §, 20, 0 EI:—__ COtX:Es 2 50
1§.20. 25.tang x col'x’unb fing >
U0 Hiedurd aud) aus den§ogarithmen der Sinus und Cos

Mus die fogarichmen der Tangenten und Cotangenten,

§-47: 3uf. 2. Auf eben die Are Esnnen aud) die Ses
Canfen und Querfinus felbft forohl als ifre fogarithnien

8efunden, obder beffer bey vorfommenden Oelegenpeiten
fingelin bevedhner werden, :

0- 48. Anm. Die Abficht cbiger Aufgabe und ihrer Aufids
fang gebe blos babin, Me allgemeine IMatichEeit und Methode jux
attgen, wie die trigonometvijdyen Tafeln Haben Devedinet werdern

Srien, ‘Cine vollitandige Anmweijung biegn, nebft Azeige dep
itbey dienlichen Abtirjungen, it nidye diefes Orts: wobl aber
e Natridt von der Einrichtung und dem Gebraudye dev ges
Weinen Tafeln. Hievon ift Solgendes ju mevken:

1) Die Dequemlidyfeit erfordert, dafi dle Winkel unter 4
@Srao, unbd ihre Ergdngungen ju 9o Grad beyfammen fiehen, um
B2y dem Sinue und Tangens yugleidh den Cofinug wnd Cotangeng
38 baben. Auch brandyt man Blog eien Quadranten, worauf
fidy e Bogen dber 9o Grad leidyt bringen laffen,

2) Bey Derechnung der Tafeln hat man den Hatbmefer
+ ‘0000 Millionen gefelit, aberin den getneinen Augqaben bep
Yen bevedyneten Jablent die dren lekten Btffern weggelaffen, aifo
® nur fir den Halbmeffer 10 Millionen qeqeben  Diefe Jabl

U5 man aljo in den Formeln fiir die teigonometviidyen Cinten
'tin Rechnung bringen, §. 31. G fey ndmlidy unter fin x dep
s des Winfels x fily den Salbtheffer 1, und unter Lo cab %
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bepfelbe inus file den -ﬁnlbmemr r ber Tafeln §u verjtelen, fo

fin tab;
hat man fin xﬂ-i-n—:;—-f umd r.inx—fintabx, 3, &, fin

tab 12°=—=2079117. folglih fin 12°—5,3079r17.

L R N SR o WA

Mag vom Sinus gefagt worbden, gilt eben fo von allen §6rH
gen trigonomertifcdyen Sinien, und den Formeln §. 34. 35 2. verglh
§ 3I.

3)" Die Logarithmen bder trigonometrifthen Linien find fidv
ben Halbimefler roooc Millionen beredniet, usd noh eben jo filr
den abgeflviten SHaibmeffer 1o Millionen beybehalten worden.
3.€. log fin tot ift filr den grofien Halbmeffer 10, und filr det
fleinen' nuy'7 3 -aber man hat Diefentaud ro gelaffen.

-~ Digfes bringt bey ber Rechnung mit blofien Loqarighmen
feinen Sebler, indem man bep den Linfen, deren Logarirhmen
fie find, ‘nidit auf iyre wicklidhen Grdfen, fondern nur auf iHre i
Berbaltniffe fiehe. g
Aber dad ift unridytig, daf man insgemein fir fowidtang |

b

4

e . T T e

{ des Bogens o den Logarithmus aud o itht, da dod o—log
"~ unb fin fordobl al8 tang bes Bogens o° o' 0”0 “orv gvazvi=1

it _ Eo's
4) il man eincn Logarithmué filr den Halbmeffer 1 ha/
fen, fo mufi man von ben Logavithmen der.Tafeln 1o abjichen -~
weldies am bequemiten nach Ar. § 456. Aufl. 4. gefchiehr. So iff B
3 €. log in=—06,4637261— 10—0.4637261—4. e
$Hat man die allgeneinen trigonometrijchen Fovmeln il dev
Halbmeffer der Tafeln eingerichret, fo ergiebt feh von felbff ihre A
fogarithmijde Derednung. 3. €. tang x= :1,.\—unb tang tab*® (1
UL X
r.finx r.fintabx 8
. _ o e n'i
= colx  coltabx’ folglidh log tang tabx =log r-108 | bl
fin tabx—log coltabx, k' ix
i T r g A
[ e i = - aber
Eben fo n“tbecx s folalich fec tab x et ¢ 0
coltabx \ 2 A
= folgli iy T ] 7
cofl x= =9 folglidy fectabx e ) folglicy log fe "
tabx =2 log r = log coltab x, I
| 5) D
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Trigonometrifche Tafeltr, 401

5) Dle trigonometrifhen Linden toerden BWAL Unter geimiffen

Umijtansen verneinend, aber man fieht fie dodh, in fo forn von
bren Sogarithmen bte Mede ift, ald befahend an. Drenn diefe
inien behalten auch nody weeneinend einerien Logarithmen, meif
d bfe Logarithmen blos auf die Grdfie der Linien beyichen, und
6 Berneinende blos die entgegengejefite Yage Ledeuget,

6) Dey Auftdung der trigonometeifdhen A ufaaben fann man
b_if Rechnung auf doppeite Aes fitbren; entweber wic den nagis
'Den Linien, oder mit den Elngilichen, d. i, it ihren Logarirhe
Men s mweldhes legsrere in dern meijten Faller vorjugichen iff, Bon
nem vortheilhaften Gebraudie der nanh lichen Viniien Jum Hugs

effen und Auftragen der Wintel folien einige Aufgaben folgen,
Wenn gupor nod) cin Umfiand beridytige ift. Tdmlidy

7) Bie grofien Tafeln gehen bis 3 1o, ober gar Bis ju ciny
delnen Secunden, die Heinen aber nur bis 3u Midiuten, Um
lerans nun audy eingelne Secunden gu finden, némme man e
. §. 456 an, daf tleine Differenzen der Wintel, twie iy Diffes
tenjen der jugebdriaen Zinien, oder ibrer Logavithimen, fich yeps
Ween.  Bon der Aut, Ditfes ju bewertitelligen folfen ein Paay
Ufgaben folgen. Der Grund aber, worauf die ‘Boraus&gum
Buber, ift ;

8) (Fig.204.) @ fey BD==arc 1’=arc 60%, und BI s
e x“: jo betradyrer man BED alé eine gevade Rinie, ynp feBet
2D:BE = DF : EG, mo BD=AD— AB, BE co 41 +BE,_
DF—DN_BM, und EH=BM-}-EG i,

Aus - den gedfiern Tafeln exhilet, daff diefe Proportion bey
ten Sinus und Cofinus aller Winkel, und bey den Tangenten
t Wintel unte: 45 Grad, fo qut alg w8llig vidytig fep, hinges
Sen Bey den Tangenten nabe bep 90 Brad, und bey den Logariehs

M der Sinus und Zangenten Elriner MWintel erwas von bep

Weheit abmeide. Wo affo mebrere Benay fgEeit verfange wird,
ug man bey den ecften und lebten drey oder wier Grayen Deg

"adranten fid) folcher Tafein bedienen, die von 10 i 10 B¢y
fndeyn bevedyne: find.

0. 40. Aufg. Csiftein Bogen in Secunbden ge- -

8ben; man foll den dagu gebbrigen natirlichen
WD Eimptlichen Sinus finven,
Horens Elemente 1 Th. e Aufl,
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402 rigotometrie.

Aufisf. Man fese nach §. 48. Anm., 8: Wie fich 60
erhalt ju ber gegebenen Jabl der Secunden, fo verbalt
fich bie Differeny der beiben nadhften Bogen tn den Tafeln,
giifdyen weldye der gegebene faflt, ju Dem, was gu bem
Eleinern Sinus der Tafeln adbire werben mug.

. €. ber gegebene Bogen ey 27° 1877337, fo hat
man aus den Tafeln

1) fin27° 18’9 = 4589080
fin 27° 18 e 4536496
Diffevens der h&d}ﬁ&ﬂ%l}gen:zsg&u und nun
2584 33 48
60:33=2584: e weldjes gu fin 27° 18" qpditf |
ten fin 27° 18 33" giebt, :
2)loglin27°19° = ¢,6617257
loglin27° 18" = 9,6614810

Differens 24473 und nun

60:33=2447 :i‘i—%ﬂ% roeldyes julog fin 27° 18"l
vivtlog fin 27° 18" 33" giebe.

Anm. Fiv Tangenten ifi es eben fo; aud) 145t e2 fidy m;@t
auf Eofinns und Cotangenten.anwenden, wo man, fiatt ju addY
ven, jubtrahut.

§. 50. Aufg. E8 iff eint natirlicdher und Einfili

~ cher Sinus, der nicht in den Tafeln fiehr, gegebens

man foll den daju gehdrigen Bogen in Secundi
nben.

~ 2Aufl. Man fudhe die Differeny dev beiden ndcdhie® |

©inug in den Tafeln, und die Differeny des-Eleinern vo" |

dem gegebenen, und fege nach §. 48. Anm. 8. wie fich Die .

erite Diffeveny verbalr jur ywepten, fo verhalt fich 60 3¢ 1

per Sapl ber Secunden, die ju dem Fleinern Bogen M 1

afeln abbirt werden mup, 2. 4’

11"} BADISCHE i
LANDESBIBLIOTHEK Baden Wiirttembers



yalt
oin,
el

po

n

irt

BLB

Trigonometrifche Tafeln, 403

3. €. der geqebene Sinuefen = 1081234, und ber
8egebene log [in—=9,7181325: (o bat man aus denafeln
1) 108285 = hin 6° 13’
1081234 = fin x
1079994 = [in 6° 12°
2891 = erjien Differens
1204 == jwepten Differens; und nun
2891 : 1240 = 60 ¥; da Dann Der gefudyte Bogen
L=6° 12" 45" ijt.
2) 97182012 = log fin 31° 31
47181325 = log fin x
9,718085 ¢ = log fin 31° 30’
1161 = erften Differeny
474 = gwepten Diffsreny; und nun
1161:474==060:y; bdabdann x:gl";;d-i—y”iﬂ, Hier
8ilt aud) die Anmerfung in §. 49,

§. 51. Aufg. (Fig. 205. 206.) Einen gegebe- \

fien Wintel ACB mit Hitlfe der Kafeln genauer
818 mit dem Trandpovteur ju meffen.

AuflSf. L (Fig. 205.) Nacheinem verjiingten Maaf:
abe mgdye man CB= 1000, und BA fenfrecht auf CA ;
Meffe nady eben dem Maagitabe BA=fin ACB, ober
A= col ACE, und judyé die gefundene Babl in den Sis
Bus:afeln fii den Halbmeffer==10c0: fo fteht Dabey die
ToRe Des geaebenen Wintels,
1L (Fig 206.) Ober man madhe CA=CB=1000,
diehe AB, mefje fie nady eben dem MMaaBftabe, und juche
bie Halfre ver gefundenen 3abl in den Sinustafeln fir den
albmeffer= 10001 fo fieht dabey die Ha'frebes aegobes
Nen Winfels, weil ein Perpendifel von C auf?AB diefe
;‘;}TDDQI als den WinfelChalbire, dbabann ZAB==[in 1ACB

L]

Ce 2 § 52,
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404 -~ Krigonometrie,

§. s2. ufg. (Fig. 205, 206.) Einen FWintel
X, Derin Graden undMinuten gegeben ift, mit Hitlfe
der Tafeln genaver ald mit dem Transdporteur aufz
gitragen. :

Aufldf. L (i, 205.) Man madje CA=1000, und
die auf CA fenfrechre AB = tang x qus ben afeln firr den
Halbmefjer 1000, und jiehe CB: fo iff ACB=x,

Ware x> 45°, folglidh tang x> 1000: fo madie |
man e auf AG fenfredyte CD = rooo, unb bie auf CD
fenfredyte DE=cot x aus ben Tafeln fiir r—r1000, und |
jiehe CE: foift ACE =x.

Ware x> 90°: {overzeichne man feinen Nebenwind |
fel nach Obigen, !

IL (§ig. 206.) Mit CA=1000 befdreibe man aué |
Ceinen K'reisbogen, trage davein AB—2/in . x qus det |
Zafeln fiir r=1000, und 4iche CB: fo iff ACB=x. |

4. Trigonometrifche Aufldfung der Triangek

§. 54. Lebrf. (Fig. 207.) Jn jedem Triange!
ABC verhalten fich die Seiten, wie die Sinus pev
gegentiberficHenden Linkel.

Devo. Da fidh um jeden Triangel ABC ein Reels
Befchreiben lafit (Geom. §. 146.): fo find deffen Seiten
Gehuen der BDogen, auf denen die gegenuiberlicgenben
MWinkel ftehen, ibre Halften aber die Sinus der palben
Bogen; folglid) die Sinus der gegentiberliegenden Wine
fel (Geom. §. 170.).  Demnad) ift fiic ben Halbmeffer
bes Rreifes

nA:inB=IBC:IAC=BC:AC
finA:nC=1BC:LAB=BC:AB
finB;nC=2AC:2AB=AC:AB

§ 54
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