Badische Landesbibliothek Karlsruhe

Digitale Sammlung der Badischen Landesbibliothek Karlsruhe

Jak. Frid. Malers weil. Hochfurstl. Markgrafl. Bad.
Kirchenraths und Rectors des Gymnasii Jllustris Algebra
zum Gebrauch hoher und niederer Schulen

Maler, Jakob Friedrich
Carisruhe, 1821

Aufgabe 68

urn:nbn:de:bsz:31-266447

Visual \\Library


https://nbn-resolving.org/urn:nbn:de:bsz:31-266447

BADISCHE
LANDESBIBLIOTHEK

168

tigiciten ansgemwichen, Man driicle ndmlich die Summe (§, 193.)
fo aus: j% = s ober andh: ft—-(_: — ;: 2" =4,
(3 20.) Auf diefe vt wird die Dividende bicr bejabt, bda fie
im § 193, peeneint wurde, weil 0as evfie Glicd grofier als das
[eiste ift.  @ben o wird bice der Divifor bejabt, da er nach
§, 193 verneint werden wiitde, indem der Crponent m fleine
als 1 ift. Da nun gwen bejabte Grofen eben den Quotienten
geben, wie die ibnen entgegengefesten beyden verneinten (§, 42,)
fo fommt cinerlen s bevausd, man mag’s auf diefe Avt, ober
wie im § 193, ausdrdicten,
§, 195, a,

Manr addire bey einer NReibe tmmer abnebmender Briiche
mebrere Glieder, fo wird fich diefe Summe einer gewiffen Jabl
imner mebr nabern, je mebe man Glicder addirt, die IJabl
felbit aber nie im fchavffen Verfanbe evreichen, n
dicfent Falle fieht man die Reibe ald unendlich mweit fortge-
fest-ans und ¢s beift die ermwabnte Jahl die Summe diefer un-
endlichen Reibe.

Unfgabe 08,
§, 196,

Eine Reihie von Briuchen su fummiven, die fich mit %
anfangt, und in velcher der folgende Bruch immer deg nachit
vorfergehenden Halfte iff. 3. B. Yo Yus Y% 3 Ys: Y23
Yoi u.

Auflofuna
Man feise im § 195, im 2ten Ausvrud dey Summe a =
und m = 1% 1hd m'rhumu bie Gumme vou n Glicdern

_ % T
Der- Reibe: 1o i fotche Ll -

14
/

[

).)_-i._‘(,})u

g ek AT ,'.“ : b
=1 — — (. 67.) oder n Olicder der Progreffion geben

¢ine Summie, der s 1 das nte Glied fehlt, Die Progrefiion
fene: Va3 Yoy 83 Aied Veay Yoy Yess Yass, Hier fiid 8
1
2

Glicder und dad 8¢ it = —g  ADDILE man diefe Glicder nach

e
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der qewidbulichen Bruch - Rechuung, fo daf man fie alle auf 256
Theile bringt, fo muf man jedbes Bruchs Jiabler mit der Jabl
multipliciven , mit der fein Renney multiplicive werden muf)
um ibn in 256 Theile su vevwandeln s alfo betragt devgleichen

256 Theile

1o5¢ = i

1‘ 4 I — 2

Vor = - A

1.3_’ — 8

W =i
=32

¥ = 64

146 = 4128

Shre Summe = 255

ober die Briiche sufammen machen 2585 = 1 — o5, §ie

grofier nun n wird, defio fleiner wird —— , wnd man fann im.

ter n fo grof annehmen, daf —— Fleiner wird, al8 jeder Tlei

e Bruch, {o gering man auch folchen annabme, Wollte man

& B. baben, 2af —— Tleiner als ein Millionfiel werdenr follte,
fo miifte man n {o grof anuehmen, daf 20 qrofer al$ cine
Million wiirdes wnd diek ift moglich, weil dic Poteusen voyu n
immerfort obne Enve wachfen,

GNP : .

Da alfo = fo Flein ols man nuy will, werden fann, fo
fann fich die wittliche Summe dicfer Reibe, nambich 1 —
¢ et Cinbeit, fo weit man will, ndbhern: das ifi: Wan
fann die Neibe immer fo weit fortfesen, daf ibre Summe
oar nicht vollig ¢ wird, aber doch der 4 {o nabe Lommi,
ol man nur will,

G diefer Bebeutung fagt man: die Summe der unend.
lidh fotrtgefessten NReibe feye = 15 oder, twenn man fich
alle mbglichen Glieder bdiefer NReibe vorfellt, fo betragen fic
wfammen 1. Denn e fagte, diefe Summe ey 1 weniger
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Etwas, dér wiktde dief Civas nicht angeben Fonnenw, weil |

fich die Reibe immer fo weit fortfersen (aft, daf - Tleinet

obtie Ende fortqefeiten Neibe fey von dey 1 immey noch tim ¢t
- was unterfchieden; das wenigftens 4 Millionftel betvages fo mufitd

als dich Gtmwas wird. Sagte jémand, dic Shmme Dicfer

: et uhg verwebren fonnen, die Neibe {o weit fortsufesen, bid

il

"4 1 , - - y <a=c2. g 7 =F :
— fleiner als 1 DMillionftel wittde, Da et aber dick hicht

fann, o muf cr auch sugeftehen, daf die Summe dev NMeibe
der 1 naber fomme, ol$ ¢y Debaupten wollte,  Und {0 mag je-
mand ¢inen noch {o  gévingen Unter{chicd swifchen 1 und deg
Gumme der Neibe annehmen, als er wills {o ;.‘..m man ibm
weigen, daf diefer Unterfchicd noch immer vermindert werden
faun, wenht nur die Reibe wWeit génug fovtgefest 'mr‘\

Wenn man alfo die NReibe, fo weit ald nur moglich iff
fovtfesen daef, fo [ifit fich fiir ibr¢ Summe nichts anders ans
d geben als 4. Had fo wird deutlich feyn, daf die Summe dies
@ fer unendlichen Reibe von Briichen 1 beifen muf. €3 fehlt
< wamlich dey wirflichen Summe von dew Glicdern, die man in
der That nach ¢inandeét binfesen fany, jnr 1 immer nuy dad
[efete Diefer Glieder. Alein diek fann {o I‘]rtu m-‘ﬂ‘c:h nlo
wan oy will, welches man auch fo ausdrictt: € Fann veys
fahmwinden. DMan tragt daber die Dishevigen uimm auch
fo vor: Dad lepte Glicd wird in Vergleidhting mit der 1
als nichts angefeben, tmd daber iff Dic Summe = L

gRare die Meynung diefes Nusdrucs : Das lekte Glicd der
wiicnblichen Reibe fey in der That = 05 fo wirde man ihe
febioerlich vechtfertigen fonnen, Denn erfilich gibts fein feptes
Glicd dicfer unéndlichen Neibe, man Fann niemals aufhoren i
Palbiven: ieder Btuch; fo flein e auch ift ) bat iwieder cime
Hatfee, Swenrens fann Fin Glied diefer Reihe, fo teit mat
fie auch fortfzht = O toerden, Denn fame man durch balbiren
auf 0, fo wire Nichts die Halfte von €twas, oder das
I ndchite ®licd von dem NRichts wdre 2mal Nichts, und das stoeys |
te davon ehctvdrts dmal Nichts: und fo wiren alle vorberge
beude Glicder nur 8, 16 ¢ fache des Michtd, Solche Hnges
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veimtbeiten su veemeiden, muf man fich die Sache auf die an.
geseigte vt deutlich vorftellen; und wennt man von cinem fegs
tet Glicde, das als Nichtd angefehen wird, vedet, Dderqle
usdeticke nur ald Abfiiviungen der vorigen Schliffe anfeben,
Diefe Crinnerung it defwegen widhtig , weil gegenmartige Juf-
gabe fchon alg etivas, das jur NRechnung des Uncendlichen
gebirt, betrachrer werden fann, und gebovige Begriffe von ihe
Bey diefer NRechnung Dienfte leiffien Fonnen,
Aufagabe 69,
§ 197,

Gine unendliche geometrifche Relhe, deren CErponent

ein Bruch ife, su fummiven,

Aufiofung

.. " 8 » a
Dad erfie Glicd ey ) wo a und b gange Iablen hedeus

ten, und alfo das erfte Glicd cine gange 3abl iff, wenn b=1,

&8 follen ferner ¢ und d gange Sablen bedeuten , und der €
C - " " .~ a a
ponent =~ fennr, Dantt iff die Proateffion: %, 7 + o X
J

c a c? a c? e o
e i e ) -+ 5 X Gedes  Olicd  enthilt

" . da s , ‘ c T S b -
pamlid) —— in eine Poteng von d multiplicivt, deten Cppo-

b
fent wm 1 weniger iff, olg die 3abl ded Gliedess das n = 4{ie
“ - a ct 0 a
Glicd i alfo B - b4 I 2, B, bag 101te Glied wire “>
ctoo | o . a ¢t -
X o0 Ghenr fo ift Das nte Glicd: R e Wenun mat
,

fun die Summe vor n Gliedern finden wollte, fo wurde man
flach §. 193. folgender Geftalt verfabren. Dad nte Glied ware,
wad im §, 193, dad Tesite, wd dad n ~— 4fi¢, was dorten Cing

weitey als das lepte beifit.  Alfo hieke
WL g i a
a obey dad erfte Gliedim §, 193, bier 5 v

m oder der Seponesit it §, 193. bier %=
n abey wave dovten und bier ¢inerlen,
(11)
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