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Beweid.

n n n n
Das Duadrat von 4/b it = 4/bx4/b = 4/b?; Der
fubus = 4/b? X /b = /b3 (§. 166), Nifo idiberhaupt
die Poteny m voi \/11 = 4/b™; folglich die allgemeine Re
ael: Erhebe die unter dem Turgelzcichen lunnrlum Srofe gur

Nufldfung und

vevfangten Potehs, 3. B, Kubus von \/:, = 1,/-1;,.
\ 1"_5!" [J.
Mus ciner Wurgelgrofe die Wurlel elner verlangten
) . | 3
Potens gu siehen. 3. B.4/(4/b.)
“ldf[ﬂfll[lt} und BVeweid,

%
\.1 1/h g A/ b .) folglich anch 1/b
= b"% wnd b = {/b:, fo ift auch \/1/ - /\,/D;L‘f!.'l‘

. e n A mn S
allgemein : (\/ b) = A/b. Daber dic Reqel:

1) Multiplicivt bevde TWurael - Eeponenten i ¢inander,

2) Gept ibr Produft ald neuen Waurgel - Ceponenten v dag
cinfache Wurgelseichen der vovigen, unter dem doppelten,
i‘t'\.":"l-ﬁl-i}l‘il 3¢, Shu '1L[\L[\A".|1 ]1\'[_‘\{|L'iil U’ll)}u\.

uf
So fann man ciner “-; Hygel
¥ 24
icien bat, leicht nur Gines vorfhafien, 3. B, v/ VAV 4=1/4.
Uufgabe 58,
§, 170.

Man fucht drey Rablen, dle eine ufammenhangende
f‘jwpm[m” (proportio geomelrica continua) auémas
hen, aud dev Summe diefer Jahlen = a; und der Swmme
hrer Quadrate = b,

Auflofunag.

Tentt Die cvfie- der drey gefuchten Jablin — x & Bie 2t

a b.

grife , melche mebrere Wnrsel-

L™

r beifits fo it die 3t¢ = T und man crhalt folgende Glei-
ghunaen,
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D syt i=sa s 1) =2 4 y‘—i-}f:b
S : x4 :

Hdtte man aber die Teite der drey aefuchten Sablen z, die
smittlere wicdee y genannt; fo wive die 1fte, die fefo X beifit,

1

‘/‘ geworden, und man hatte fiir y und z cben die Gleichun-
gett, wie fiiy x pnd y erhalten.

Man wird daber nach der Crinncrung (S, 157,) verfuchen,
ob ¢8 angebt, fratt x und z, dic man staleich finben muftes
ettvas i fuchen, das nicht doppelt it. ©p etivad wird wobl
bie Summe der dnferiten Sablen feyn.  Man nenue fic alfo u
und feise

I  x. + : e
wo man nun x aud der Rechnung weasufchaffen, und u g ge-
brancdhen fucht.

smentt man in 111, jedes Glied mit X multiplicitt, fo ets

balt man
1V, x2 « y% = ux;

aus I und ITT, wird V. u 4y =a
ous 1V aber, wenn auf bepden Seiten y? abgegogen wird,
entficht x? = ux — y’ oder
" ) n
x? — ux = — y* (o 1) =)
2 l'l; >
X% — % o == =y
u u- 2
X% 5 ——I\/{'_,I-——x )

s s

Vix= o (G

filte, daf ¢ fiir cinerlcy mirticre abl v ey x gibty tatie

. — y*), wo ¢b in dic Augen

Yich die dasyh gebivigen bepden auficren Jable,
Weil nun y = a — u (V) fo ijt (% 147.) Y = a? —

- u- : u’ g 2 e
92au ~+ u® und o A e a? 4 2au — u* (4 45.)
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.‘.l - T T
=920 — A S daber mird ans VI, der Terth vont x
4 3u? " Sty 3
= — == 4/(2an — i — a)s flatt defien idh, der Kfivge

1n 1 - . . . -
oegen, x = —- = p fdpreiben will, wo p bdie pofitive odey

. ; AR g , 3’ »
ficaative Wurselgrofie folglich p° = 2au — - ek bedetts

tet, welches eipericy Dbleibt, man mag p mit -+ ober mit — ju
u ’ 23 o g - né .
- gefeist baben, (8 41.)  Folglidy iff ux = — == up, mel

.

ghes vermbge (IV.) der Werth von x® -+ y?* ift.

Sach (111.) it \— = u—x; folglich, wenn der (VI

: o \
gefundene Werth von x qubfitwirt wWitd) = u — (- Z=p)

‘)
| n -~ : e &y
5 4 P = - 3= p. Das Quadrat bievon ift:

ii
[

=g =T p;}’. Dieh Duadrat alfo und der Werth von x2 4=

y2 geben gufammen b, vermoge CLL) alfo i “ T up =+
7
1 Vs
(*:' - p}: =),

1} B =
Macht man das Qwadrat v - - == p

witflich, {o erqibt fich

u? A .
e 4+ — " up 4+ p*= b und, wenn biey
“ = b

: g au? ik -
dach Dioglichfeir vedueirt wird, 5 + p2= b, TWeil aber in
p noch u entbalten i, fo fese man fatt p2, feinen Werth, o
fommt

= b pber
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Sieichung vie Werthe

u b a
W = = T =

2 4a |

11 ]Ii ]I ] Z
| — = 1
o Ea? e - und

al b h? a2 ih ih?

m Yy = — 5 T = = i , 0oriach
"3 4 2 1 4a 1O S ' 1ba‘ :
i u? 2 Ja’ 5b 3h* s
a 2yl = 2 — itz 30 itt.
e { y 10 + 8 16a°

Die Viie Gleichung war:
11 1 3
e Y e \_,( e \; paber

b A . 174 392 . 5b 3b )
A .|‘l T A \r K — :" 1 g ‘
Stennt man bicy die Grife uniy dom SBurclacichen o, 1o i

dic Wurzel davon = = ©x 40D it crbalren:
1R gt ey,

44
Hier qibe der eine WRerth dic erfte der drey gefuchten Sablety
der andere die lepte,  Weil nimlich die dren Sablen nach cin-
ander wachfen oder abnehmen miiffen, o aibt v (1X.) 08
e fie abnehimens das unfere

| 4
i

obere Reichen die 1fie Jabl, wu
aber qibt die cryfe Babl, wenn fie wachfen, Denn da man Die
Proareffion, von wekhem Gude man will, anfangen fany, o
foun feoe der Denden duficriten Sablen die eviie heifem,  Gu
den Bewden Wertben VIIL und 1X, ift affo die MNufidfung dev
Aufaabe entbhakten,
Beifpicl
B L7 4,
Die drey Jablen follen jufammen a =

brafe anfammenr b = 450 ansmachen Faeil in pen Aerthen

21, und ibte Dua-
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ver gefuchten Grofien I: binfig vorfommt, fo Derechnetr man

a2 . " 189 £ e el b 9
Dieh guerit, und finbet ¢8 = o1 =93 paber i 3 un
b 9
g ok
Man berechue ferner c2; biev iit:
SR 3 X 441 - 1323
e TR Sty TR
She § X-B¥ey 243
T ey | SRR
o 5 1560
welchen gurammen =— — - e
O
pe « &b 5 X 189 _ ; 1890, o o 3%
Ferner it + =~ —=F ——— = ——:qlfoc’= ==\
 sededdl Lk 1 8 746 16
324 /324 &
ud 4/ 5 =M 19 o, Daber
10 4
flach V“l) y = 4 — % = 12 = 6
- Y 2 30 =+ 18
nach IX.) x = % 4 2, =+ 1§, — e
alfo < nach dem obern Reichen = 489 = 12
X nach dem uniern Jeichen = 1%, = 3,
Die drey Jablen find affe 35 65 12; indem 3 4 6 4 12

= 24, utid ebent o 9 + 36 + 144 = 189,

Mabme man a und b nacdh Gefallen an, {o wiirde man fiiy
c oft cinen irvationalen Werth finden, woburch die dufcriien
Sablen ifrvational wirden, Durch Verfuche a und b fo ansu-
nehmett, daf o tational wivd, bditrfte fchwer fallen, und Re-
gein, nach odenen man dich evbaltey fonnte, Taffen fich aud des
nen bier vorgetragenen Lebren nicht berleiten.  Die Yufgabe
wird alfo hier wobl nicht anderft gebrauche werden fonen, als
Dafanan die dren Jablen Anfangs anntmme, aus ibuew a uud
b betechner, und bavaus riiEwirts die Sablen fucht,

Wnmertunag.
§, 172

Pan Tann quf cine dbnliche Avt vicr Jabled fuchen
Peine gutammenbandende Propovrion ausmaden
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and mo ebenfalls dic Summe dev Sablen {elbff und
die Summe der Huadrate geqeben i, Newton gibt
Bicvont int feiner Arithmetica universali, 15ten arithmetifchen
Nufgabe , folgende Aufifimg,

Die Summe der Jablen felbff feye = a3 dic Summe ib-
rer yuadbrate = b,

Man fese die .Summe der benden mittleren Jablen = 8
utd ibr Produft = p; fo iff die Snmume der beyden dufern
— a — 3 und dag Produft derfelben ebenfalli = p. Seit
man nun, wm bicraus alle 4 Sablen su finden, die jic = X3
bic 2t¢ = y3 fo ift Die 3te == s — y und dic 4t¢ =a — 8
— x4 folglich das Produft der mittlern Jahlen = sy — y2

. - 3 1 5~ o .
= p, tnd di¢ mittlern: y = —_:’}- i 7 ); namlich

s g2 -
y=-— 'v’(-_-;- — p) — ber grofern;, Hd s — ¥

S ® : - " 2 0O
= 5 —\/(3,-- - p): ver Fleinern, Ghen fo dag Prodult dep
& 4

dufern: ax — sx — x2 = p; und die auffern felbfi: x =
i ol g2 — 2as -+ a* S a— s
-t 3 1/(——;{——— s p); nimlicdh x — —5—
84 — 2as Fl3 e
+ ,\/C__ _il‘_i}’_ = p) = ber grofern, upd a — s
a— § ; 52 — 2as al
—x= 20—y S }-"———L— —_ p) = et Fleis

feet :
Stun fuche man dic Summe der Duadvate der 4 zu fitts
derden Sablen, )

<

o= =y 4 ()

g = 2as el \;2 948 a
5, 0 o SN 13 b : § <48 4 4
i TRt s — =y

*y Die doppelten Produfte des 1fien Thetls tn Dem Zten fonnen
bey allen 4 Duadraten mweggelafen werden, weil fie fich in
der Addition aufbeben.
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Cumme der Quabdrate— - o~ }- —— — 4p obet
F “
- - 2a5 + a*— 4p = b, woraud
/ - " > N F e Bl
' x . i S G 85 Ll b
fich p crgibt, namlich — — “~ - i b e )
i 2 ) ) 4

MWird diefer Werth filr p fubftituivt, fo finden fich 2ic 4 3ah-
Ien, alg

Di¢ Denden mittlern

.= R el e

Nun muf woch der Werth von s feldit q Tn.»\ll werben.  Man

fubstituive, s, fuy b 4 Fablen

| ot
b A a—s ;A=—=5 - et
T I, —— Y —F=F qi— q. D i, veunsdge der
&Y 5 . iqe P TranitF * s y Ly
Jagne der Aurgabe , pas Produft dey 2ten und dten Jabl dem
Auadtat der 3ten: auch das Produfr der Liten und 3ten dem
o 2 R el
Quadeat der 2ten gleich if, fo it auch -
E aAr—rs Yo o as ;
- +t—5— —rq =+ —rs -+ r’ aber auch ——
s = 4 1
qs ar <4+ rs ) - ‘ e "
e ;TS 3iche die crfie
Y

diefer gwey Gleichutiaen vom der Lehten ab
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Nun 1_'uiw’:ir:1i:'c man  fir v feinen  vorigen TWerth

n\/(!—: _— H— e g > M'l q Dad vorige \/( ” L )-’,
: A

A s?. ; : b S as a*
foift s4/ )= @)X v T 4 B s —'1—')
e _ : bs g b
foeldyes sum Quadrate crhoben 87=— — 4+ o= - ot
b he a? b &=
8§ = — — F ’\/( T o f_—;\ gibt, Da nun dich ge-

fundben it, fo find aud), yermige des BVorbevrgehenden, die 4

noett.

gefchien

Hier wurde vorfeslich N 15 ufofung, ecinige wenigen
Gricichterunacn abgerednet, gany unverdndert eingeriickt,
um Nnfiangers Gelegenbeit su geben, den Geiftes- Gang Ddiefes
Manties in etwas fennen ju levncy, und ihn mit den neucrty
ibnen 1 @efallen celcichterten Benfpiclen gu vergleichen,

ES fene nun
3D
b = 340, 1o 1y e o
b L7 ) 5.3 :
— — = 1{U — 10
2a 3 2 2
h JR49 l) < a—s;s
—_— — —_— N - T )
134 9 / 2
a2
= =450 s= 12 bic crfie und Ate Jahl =
a’ ) S .
e — =6 = 0= 7 =16 #nd 2
4 b
5‘,'
¥ 36 bie 2te und 3¢ Jahl =
=6 1 2=28 und 4
aber auch
1) 2 : 4= 4 ;- sund 4:8 =8:110
9) 24 4+ 8 4+ 6= 30 =2
3) 4 4+ 16 4 64 4+ 256 = 340 =D

N ufaabe 5Y

Dent Unterfchicd pveper ‘"!mhwh‘ s finden , deven

s b

Wuvseln um Eing verfehicden find.
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