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Ghen fo Tonnte man dyrdh cinen BVerfudy gefunden haben,
¢ das Ouadrat der Sabl 5 ubrig bleibt, wenn man 55 von

ibrem 16fachen -absieht, das ift, Daf 5§ X 6§ = 16 X 5§ — 53}
oder auf bepden Seiten 55 addivt = 5X 5 4- 55 = 16" X 5;

und anf bewden Seiten 16 X 5 abgejogen 5 X F— 16 X 5 4
55 = 0 melches algebraifches Narhiel dutch die Gleichug A
ausaedyiict i

aBeil man durch Addiven und Subtrahiven imer , elche
Gilicoer der Gfeichung man wil, auf eine oder die anovere
Geite ves Gleichheirs - Jeichens brinat, {o Taft fich fcoe un
veine auadtatifche Gleichung anf dic At wie G, ansdrivcde,
Qun fonanen p, g, wad filr Jablen man will, bejabte
ober perneinte, bedenten , und fo frellt C jed ¢ nureine qua-
dratifche Gleichung vor,

Mit der Gleichung A 5. B, muf wan, wm fie auf 0i¢ Soim
von C 3u Bringen, folgende Borbereitung machen

5.3 - JI.[..\:( —‘L" 5. = 0

x% — 16x = — 55

Gine befannte Grofe, mwelde mit irgend einer Potens der
unbefannten multipliciet iff, beift dex Cocfficient jencr Potens.
S A find die Coefficienten: 1 Bewm Suabdraty — 16 bey der
erften Doteny nnd + 55 bey 2° (4. 60). R B find fies 4 beym
Ouadvat, 4 bey der erften Poreny und 21 bey der, deren €p
ponent = 0, §n C find fie: 1 bey Der veytens p bey. der
erften und g bey der, deven Cgponent = 0.

Aufagabe 5L
£ 151,

Gine unveine quadratifche Gleichung anfsutofen.

Auflofunag.
I, Sur BVorbereitung ift ju seigen nothiq, wie reine qide
pratifdhe Gleichungen aufgeldfet perdent, worin wamlich
allein das Ouadrat der unbefannten Ordfe, uhd nicht

()
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sugleich auch ibve ¢rfie

107, 410042

Poteny cntbalten ift, ie § 106,

Pean fuche ndmlich die abl, deren Duabdrat, = f,
alfo z* = f, fo ift z = /1.
Diefe Quadrat - Wursel aus mag als bejabt oder als
verneint  angefeben toerden, fo gibt fie bendemal ciners
Iey bejabtes Qnadrat, (§ 41,)  Folglich ift z entweder
+ A/Foder — 4/F, weldhes man fo ausdedic: z =
E

L VA B

Beifpiel

Man {uche die abl, deven Ouadrat 25 ift, oder es fewe

z° == 25, foift F=25 und 4/f oder z = 45 aber
auch =—35; denn (4 5)2=425, ud (—5)2=- 25,

II, &3

5 gibt Falle, wo die Natur der Frage nicht verfrattes,
pie Jabl, die man {udht, fiiv verneint a:uum‘letn Ga
war (). 106.) (—15)2 eben forwehl = - 225, al$ (4-15)%
Und (4 107.) entiteht das Ouadrat -+ 4 eben forwobl
voti — 2 als von < 2. Aber weder die Menge von Haupts
Teutent, tioch Die Breiten Fonnen verneint fenn, Alfo ents
fchetdet bier die befondere Bedentung der Sablen etivas, wels
ched die blof avithmetifche Aufiofung unbeftimme lefe, Nim.
ich in den bevden Gleichungen 225 = &2 uid =2 = 4
fann x an {ich fowehl etivas befabtes als etwas vep-
neintes Dedeutens abee ¢ine verneinte Grofe fann
das nicht bedenten, wag in den Aufgaben gefucht wird,

OV 444

Ranchmal if

» aleichgitltig, of man den Bejabten oder
vth brauchen will, ‘\m §, 111} follte man

ST IIThrps SHNT A . B —" a4~ a g
eigentlich endigen: x = —+ ‘\/—-— — b Dad obere

(+x)=2 4 (+V/E )
(+ Vf-}}—IJ)
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: e s a \ $ r a- N ro o
und die grofiere (- —x ) == — l—\/ o i}/.' (). 35.)

@

s a il e e a
Dty — + % wurde nun die fleinere, — — X

“

bic qrbfiere, weil x etad verneinended bedeutet,

I Bey folchen Umitdnoen, wie 1T und 11T, muf man dodh

dent Grund angugeben wiffen, warum uman von Dett beye
venr MWerthen der unbefannten ®rofe nur den bejabien
Braucht, Qu andern Falen aber erbalt man nicht alle
Rablen, die der Frage genug thin, wenn man nicht auf
dlefe Sueydeutigheit der Turiel Acht gibt. So it ¢t

; g a’
gentlich (§, 112.) x = T 1/( T +b.) Dag untere

Qeidhen qibt fiir die dort gefuchten Sahlen givey verncine

te Werthe, Sm dortigen Bewfpicl ift namlich x =18,
and Dewint Gebrawch des untern Qeichens die eine Jabl
— 8 4 6 = — 2} bie anbere —8—6=— i, Diefer
Bewden Rablen halbe Summe ift — 83 thre Differeny ifty
wad beraus fommt, weni mal — 14 poyr — 2 absiehts

oder (— 2) — 14 =+ 12 (§. 37). Sbr Provmft — 14
% — 2=+ 28 (§. 47). (D¢ Differensy su finden, siche
ich — 14 von — 2 ab, weil — 14 fite Eleiner ald — 2 afte
sufehen iff; denn von Fey niegativen Jahlen iff die giide
fiere negative alg die fleinere angefehen.  Dich griindet
fich darauf: Kleiney beifit dagienige, wosu etwas hine
sufommer, alfo etwas bejabtes addirt werden muf, vas
grifiere su erbalten. So ift 5 fleiner als 12, weil 7 51
£ fommen muf, um 12 ju crhalten. SWenn man nutt —
14 in — 2 verwandels will, fo muf man + 12 g — 14
apbiresr, dap ift, ¢d muf + 42 i — 14 fommen, damit
— 9 davans wird. Alfo i — 14 Fleiner als — 2, Diefe
Bemerfung, daf cite grbfiere negative Jahl fleiner als
bic nicht fo grofe negative ift, bat fiberall ihren Nuben
wo man grofere und Eleinere Sablen gegen cinander balt.
S chen der Bedentung fagt man: Sede verneinte Grope
fove weniger als Nidhtd, weil man 34 ibt etivas ad-

divess muf, vm Nichis su Pefommen. 3. B, 41 — 3 MUk
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-+ 3 adbitt mwerden, und daun iff evf — 3 4+ 3 =0,

QDaber it noch vielmehr fedbe verncinte Grige fleiner als

icde Dejabte, da bie bejobte immer mebr als 93
GSo it — 10 fle
1] \

10 addiven, wm -+ 2 daraus s machen)

als <4 2, denn man muf +

V. Man evivnere fich fevner, daf iedes Quadrvat cine beje
Grofie 1, Cin veencinted Probuft entficht aus 2 Fai.
foren fuy bann, wenn fie entgegenqgefente Scichen baben,
Goift + 5 X —5=—25, aber fein Duadrat, denn

einerley mit — 535 {0 wenig ¢3 ¢incrlen i
5 {l 10 5 fl. fchuldig fevn.  Wenn alfo nicht
4+ 5= — 5 ift; fo ift auch — 25 fein Produir ous 2

feichen Saftoven. (4. 53. und 57.)

VI. 98¢ alfo eine verneinte Grofe ein Ouadrat nennt, der
wat, das fich {elbft wideripricht, Wer das z in

der Gleichung z2 = — 25 anguacben verlanat, der vers
langt ciivad uimog! l-g:v. Pan wiirde dicf {0 augdrii-
den: z =+ -1/"_' :
fer verneingen Gy
" ne Deariff,  Defwegen b

synadrat- Tduriel aus i

[ches » als ein

fi¢ auch, nach §
) unmoglide ®rofe, gquantitas imaginaria,
VI e man Bey Anflofung ciner Aufgabe auf folche ui.

mogliche Geofen fommt, {0 feigt dick an, DAF man ¢twas

u: moghiches verlange, Dergleichen ware im §, 110, wenn

—— < b, Man fand namlich in der Rechnung, weldhe

st dortigen Auflofung fibrte, daf j - x2=), Nun

ift x2 immer etwad bejabtes (V.) alfo immey gk

o ac ; £ . s :
el o . () 29.) Wl nup b berousformmt, toens

2 a2

ac- > i Rl .
man —— Ui ¢ias vermindert, {o iff imme - b,

Man fl‘iﬁ\‘. g =12 = s {o wire x = :\/..:5:1 o)
-, — 4/ — 16, Weil nun — 46 fein Ouadrat feon fann,

fo fann ¢5 atch Feine Jablen geben, dbeéven Summe 16

a Wb ST AR L ) 4 .
Bne o0 PropPtt o2 Wat
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VHI. fRun fann man 3 der unreinen quadratt

fchen Gletchutgen

weaen, gut feon, guckit e Bepfviel vorgunchmn,

2 pird, ber Denthichicit

IX. Bey der Gleichung A perfabre man fo:

i = 5% A BE =)
X — 1ok = - 02

fo ift fie nach §. £30. anf die allgenteine Gorm qelby
Sept nehme man die Dilfre ved Coefficienten (5.
bey x, fie it — 83 und nun mache man G D)

von x — 8, Dief iff x2 — 16x+464 (& 147.) 9
wiirde alfo x2— 16x in dief Quadrat verwandeln, wens
man - 64 dasy addirte, ber, die Gleichbeit su crbal

ten, muf mon chen dicfe 64 s — 55 addiren, o ftebs

die Rechuung folgendermagen:

k2 — 16x 4 64 = -
(x — 8)2 = 9 folglidh

i B ittt e 9

i

b
|
x|
i
1

Dick aibt alfo x entwedey = 11 oo¢r -
' Gefchrichene evite ®leichung burd) cinen
¢ 5 qefunden Bitte, und fie old an

fel aufaabe, dér wurdc ju feiner Wermpnnderung find
baf die Nutiwort auf fein Rathiel nicht nur 5, fondern
Deny 112 — 16 X 144 55 = 121 — 176

N

X, us dem Verfabren mit diefet Benipiel tann
bic allgemeine Methode cinfehen, Die benben Theile Bk

man ey
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Gleichung, welche das Duadrat der unbefannten Grofe
und ibve erjfie Poteny enthalten, febe man als ey Glic
ber eines Ouabdvats an, deffen Wursel, aud der unbes
Fannten Grofe und einey befannten beftande, Diefe bes
fannte muf die Halfte des Coefficienten bey x feyn, bes
iabt oder verhwint, wie derfelbige ift.  Dian macdht alfo
bad Ouabdrat diefer HAlfte, und abdirt folches ju den
benben Zheilen ver Gleichung, twelche der unbefannten
Grifie Ouadrat und ibre evfle Poteny enthalten. So
madhen diefe benden Theile mit dem, was man dagt ad-
dirt, sufamnien ein Ouadvat ausd, deffen Tbursel die un-
befannte Grofie und die HAlfte des Coefficienten bey x
find. Um nuw dic Gleichheit s erbalten, muf map dad
uadveat déd balben Cocficienten auch sutr befannten Jabl
abdiven, di¢ man uvor auf die Seite bes Gleichheits-

,.‘

Reichens , den unbefannten gegeniiber gebracht Hat,

X1, Nach bicfen vorlinfigen Vetrachtungen wir man vers

LANDESBIBLIOTHEK

frehen fonmen, wie mit der Gleichung x2 + px = q
st vevfabren ift, weldhe Gleichung befanntlich alle uns
veinen quadratifchen Gleichungen vorfielt, Man fuche
vas, wad auf der linfen Seite additt werden muf, im
¢in vollfommenes Ouadrat ju erbalten, Dief bevavs su
Iwit 1gent, evbebe map x -4 a sum Duadrat, b, 1. x2 -

2ax —+a? (§ 147.) und {epe, ¢ {oll 2ax = px feyn, fo
ift, wenn matt p 3 B, Negativ annimme, 2a=—p

8 - -
id a=— mud} X4+ a=x % Man mug alfo

3 ; g i o "
pas Quadrat von x — —},— madyen, dic iff x®—px 4

&

e = : $ o . p?
= Dicrein nun x2— px gu permandeln, muf P

dagtt addirt twerden,
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ifchen Glerchungen au ifa

nach welcher Fovmel alle quadrat
q, die gebo-

gelifit werden, wents maw wuL, ftatt p und

=t ry

I
vigen Werthe fept. 3. %, in A (5, 150,) ift p=—16;
h2 X y %
q =— 554 alfo ( ) aney _] == B 1o _]__ - —
4 2
4 q=064—55=+9; 'rul-gnu.l) % =8 \/ 9, fvie it
1 I1X. Qermibge der gegenmirtigen Rechnung mic oo
A \
- Bychitaben erfpart man fidh alfo die Miihe, die Nechnung
¢ fiiv jede Uufgabe in ablen befondess v wicterhole,
it & ift in B (§. 150.) nachdem man vie Gfcichung auf
h die allgemeine Fovm gebracht, und picrbutch x — 4x = i
> : - p?
3 21 ¢rhalten bat, p=—45 ¢= 215 aljo —1-.1—- + q=
) 4 + 21 = 25 #ud die Quadrat  WBaesel Daraus = 53
folalidh x = 2 == 5. Hier ift der cine Werth vot x =T

0 hadl 19 : ¥
ber andere = — 35 wimlich + TX 7T =4 7 4 21 b

(—3)?20is0=4X—3+ 213 e AX —3=—

12, ud) —12+21=+29

Jufatb

§, 152,
S jeder quadratifchen ®lcichung Hat die nnbetaunte Grofie
ey Werthe, Dicfe Werthe find, wenn die © feichung die Form
. et b o & " )

wic die it C (5. 150.) bat, beyde mbglich s fo fern —'-_-,-‘— + q

Bejabt; beyde unmiglich, wenn diefe Grofe verncint iff. i 1

B BADISCHE
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)— als das Quadrat der HAlfte des Cocfficienten von x, i
ey beiabt, der Coefficient felbit mag Defabt ober verneint fenn.
(5 154, ¥« St an‘n vie beFannte Fabl r; {a‘_inhr! Cwie in B)
o {i '.-.‘3 immer Depde Wurseln moglich, G aber die gegebens
F0BL etiwas perncinted (wie in A) fo muf {ie fleiner ald dos
Duadrat ved balben uvt-’,ﬁréfnrv;a feyti, wennm bende Werthe
vor x moalich und unterichicoen fewn follewr. St fie qerade fo

\
find bende Werthe aleich; i fie grofer, o find beyde

qrof, {

.T-\‘,'-.'..J... ¢ Lt..;i’;"\"“l:h
l’icnn iel fur qleiche Werthe.
o L‘\l
B p :
9, mo — = — 3; dahee
2 .T_ZIL_T;

Bepfpiel fur unmoglidhe Werthe.

Xxi= 8x — 20 1\“\1

X® — 8X = — U, Ivo - — — Jl-.. paber

), & LY I[- — 10 )

e =+ 4/16 — 20

X =4 = 4/— 4
Cd qilt alfo Feine Jabl, deven Suadrat beraustime, weng

q - |
man 20 vou ibvem Sfachen abiicht.

Nufgabe 52,

§, 153,

Cin Hauvtmann theilt 1200 fl. unter feine Soldaten,
tnd ein andever eben fo -viel unter die feimiqen aud. Der
[eliteve Datte 40 Mann weniger ald der erfiere, daber exhalt
jeder von dem Ieistern 5 fl. meby, ol§ ciner von dem evffern.
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