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XXXI. Hrithmetijdhe Reiben. 253

MWelde pofitive gange Jahlen fann man fir = und y' felen, Dafy
nacdhfolgende Ausdriide Duadrvate werben:

94, x? 4 y? 95, x? — y?
‘ 96. x? + xy + y? 97. x? — xy + y2
98. 9x? — Ty? 99, 3x? -} 4y?
100. =(3x 4+ 2y) 101. (Tx—2y) ¥

Relde rvationale Bahlen fann man filr X fefen, daf nadfolgende
Nusbriide Duabdrate erden:

102, 5x? — Tx + 4 103. 9x2 — 5x + T
104. 3x — 1) (x + 5) 105. 6x2 — 13x + 6
106, 2x? — 3x + 2 107. 8x2 —5x + 3

Welde pofitive gange Bahlen laffen fidy fiir x und y feben, bap
nadifolgende Ausdriide Quabrate mwerden:

108. 2x2 — Txy + y* 109, 16x2 — 11xy -} by?
.1 110. 3x —4y) 2x+3y) 11L 2x? 4 3xy — 2y?
112. 3x? — 2xy + 3y 113. 12xy — 3 (x* 4 y»
XXXI.

Arithmetifdye Reifen,

A, Griter Orbnung.

1. Mg verfteht man unter einer arithmetijchen Reihe (exfter
Ordnung) ?
: | 2. Weldhe Reiben nennt man fallend, weldpe fteigend?
| 3. a3 verfteht man unter Glicdern der Reibe?
) 4. a3 verfteht man unter der Differeny einer arithmetifden
Reihe, und wie findet man fie?
5. Wie findet man ausd irgend cinem Gliede einer arithmetifden
Reihe mit Hitlfe der Differens dad folgende ©lich?
6. Das erfte Glied Der Reife fei 1, die Differeny 2, bie Anzahl
‘ ber Glicver 10, TWie Heift die Neife, und wie grof ift die Summe
aller Glieber?
7. Dad erfte Glich einer arithmetifden Reibe ijt 0, bie Differeny
5, bad legte Glied 30. Wie heifpt die Neibe, und wie grop ift ifre
Summe?
8. Daa leste Glicd einer arithmetifen Reibe heipt 17, die

"1} BADISCHE =
BLB LANDESBIBLIOTHEK .
BadenWiirttemberg



254 XXXI. Arithmetifhe Reiben.

Differeny ift 3, das erfte Glieb — 10. Wie Beifit die RNeibe, ie grof
ift die Unzabl ber Glicber, und wie grof die Summe aller @ltf:_ber?
9. Wie viel und welde Grdfen fommen bei einer avithmetijden
Reibe in Betradyt? :
10. Jjt a bag erfte Glied, d die Differeny, n bie Angabl ber P
Glicber, t Dad leite ober n. Glied und s die Summe ber Glicder, fo oL
gelten folgende Formeln:
t=a-t+(mn—1)d
(a4 t)n

9

“

nn—1)
B o A e

Mt Hiilfe diefer Formeln lnffen fidh alle Aufgaben [Bfen, welde Aber
arithmetijdie Heiben (erfter Ordbnung) vorfommen. Beweije diefelben!

11. Bie viel Grofen find darnad) ndthig, um eine arithmetifde
Reibe vollfiindig gu befimmen? (Grund!) Wie viele und welde ein:
fade, gundd)t liegende Uufgaben laffen fidh Biernad gur volljtdndigen
Beftimmung einer arithmetijden Reibe aufitellen?

12. Bie Yeipt bas 20, Glied der Reibe 1, 3, 5 u, f w., und
wie grof ijt die Summe ber erften 20 Glieber?

13. Tie heift dag 24. Glicd ber Reibe 2, 4, 6 u. |. ., und
wie grof ift die Summe ber erften 24 Glieper?

14, BWie grof ift die Summe aller ganzen Saflen von 1 iz 1002 B

15, Wie grof ift die Summe aller ungeraden Sabhlen von 1 big 492 :

16. Wie grof ijt die Summe aller geraben Bahlen von 2 bis 882 waint

17. Wie beift die Differeny und das lehte Glied einer avithme: S
tijhen Reibe, deren erfted Glied 1, deren Summe 9400 und deren
Glieberzahl = 40 ijt? {

18. Die Anzabl der Glicher einer arithmetijden Jeibe ift 22, die s
Differens 4, bie Summe 99. Wie beifit bas erfte und wic dog letite Glieh? =

19. Wie Deifit dad erfte Glied unh die Summe einer arithmeti:
fden Reibe, wenn bie Differeny = 11, bie WUnzahl der Glicder — 33 ey 1
und bad lebte Gliedb = T7 ijt? 3licd

20, Das erfte Glied einer arithmetijdhen Reibe ijt 25, die An: :
3abl ber Glicder cbenfalld 25, pag lepte Glich — 35. TWie grof ift

die Differeny und bie Summe? _ G
21. Das exfte Glied ift 21, das leste — 59, die Summe — 323, i
Wie grof ift die Differeny und die Anzabl der Glicher? it b

22, Dag lete Glied ift 23, die Summe 58, bie Ungzalbl Der
Glicder 29. . Wie grof ift dad erfie Glich und bie Differenz ?

23. Bwifden je aiwei Glicdern ber arithmetijden Reihe 1, 5, 9,
13 w. {. w. follen 5 Glicder eingefdaltet werden, daf wieber cine arith:
metifde Neibe entftell. Wie Beifit die meue Reihe ?

24. Bwifden je gwei Glicdern der Reibe 2, 14, 26 u. §. w. fol=
len T Glicder eingefdhaltet werben, Daf wieber eine avithmetijde Reife
entfteht. Tie Beifyt diefelbe? 1

T
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25. 3wijden a und b jollen n Grifen eingejdaltet werden, daf
diefelben ecine avithmetijde Reihe bilden. Wie heift die Differeny der
Reibe, wic die 4 erften Glicer, und wie bad (n? 4 n 4 1) te Glied?

26. Va3 1. Glied einer arithmetifden Neibe fheift 10, dag 17.
Gilied et 50. TWie Heift dad exfte Glied und die Differeny der "Jtcil}c?

27. Da3 11. Glied einer arithmetifden Neibe Heift 47, das 19.
'ir heift bad 283. Glied?

umme bed 4. und 7. Glicded ciner arithmetijdhen Reibe
Eumlm pe3 17. und 29. Glicded ift 800. Wie Beift

©umme der 37T erften Glieber einer arithmetifdhen Reibe
Differeny greijdhen dem 13. und 31. Gliede 126. Wie

Glied und bie Diffeveny der Reibhe?

30.*) Wie an‘f; ift die Ungabl der Glicder und dad lehte Glicd
einer arithmetijdhen Neife, deven exfted Glied — 7, deren Differens 3
und deren Summe 430 ift?

31 Das leste Glicd einer arithmetijden Reihe it 97, die Dif:
fereny 3, bdie Gumme 1612. Wie grof ift dad erfte Glied und Ddie
Anzabl der Glieder?

32. Jn einer avithmetijden Reibe von 20 Glicdern ijt dad Pro-
duft der l“ den mittleren Glieder 725, bie c;nm:m Des 3. unb 12. Glieded
= 30. TWie heift dad erjte Glied und die Differens der Neibe?

33. Sn einer arithmetijden Reibe ift die .?tlhng {’mhcﬁm dem
Ouabrat des 15, und dem bes 11, ®lieded = 400, bdie Summe ded
9, und 12.

Hliebed — 40. Wie bheifgt dad erfte Glied und die Dif-

34, Jn einer arithmetifden NReibe '{t die Summe ber Quabdrate
bez 4. 1 ®licded = 1170, die Summe ded 7. und 15. Glie:
beg = 60 ie gtof ift Da3 erfte Glied und vie Diffeveny der Reihe?

: einer arithmetijden RNeibe von 10 Gliedern ift die Summe
aller Glicher = 65, die Summe ihrer Quabrate = 1165, Erfte3

®lied und bie Differeny?
36. Jn einer :mthuut. fchen Reibe von 8 Gliedern ift dic Summe

aller Glieder — 76, dad Prodbuft aus der ~..umlm ver erften 5 und der
Summe der leisten 3 Glieder = 660. Grfted Giied und bie Differvens?

37. Jn einer arithmetifden Reihe von 14 Glicdern ift basd Pro:
duft ded erften und lebten Glieded = 276, da3 Produft Dder beiden
mittleren Glicder = 1326. Grited Glicd und die Differeny?

88. Sn einer aritbmetijhen Neibe von 4 Gliedern ift dag Pro-
duft aller Glicder = 3640, die Summe der beiden mittleren Glieder
— 17. %Wie beifen die 4 Glieder? (BVgl. &. 229, Nr. 65.)

39, S einer avithmetijdyen Reihe von 4 Gliedern ift dag Produbt

*) Die Aufgaben 30.—45. fithren auf quabratijde Gleidungen.
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256 XXXI. Ucithmetifde Reiben,

aller Glieber = a, ihre Summe = b, Wie grof ift Dad erfte Glich x
und die Differen; y?

40. Jn einer avithmetifden Reibe von 4 Gliedern ift dad Pro:
buft aller Glicber = a, bdie Differeny ber Duabrate Der beiden mitt:
leven Glicher = b. Tie grof ift dad erfte Glied x und bie Dif:
fereny y2 (Bgl. &. 233 Nr. 49.)

41, Sn einer avithmetijdhen Reihe von 4 Gliebern ift bad Pro:
butt aller Glieder = a, bdie Summe der Quadrate der mittleren Glie:
Der = b. Wie grof ijt bad erfte Glied x und die Differeny y?

42, Jn ciner arithmetijhen Reibe von 4 Gliedern ift dad Pro:
dutt aller Glicber = a, die Summe ihrer Quadrate = b, Wie grof
ift bad erfte Glied x und die Differeny y 2

43. Jn einer arithmetijden Neibe von 5 Gliedern ift dad Pro-
puft aller Glicder = a, die Summe aller Glicder = Hb. Wie grof
ift bad erfte Glied x und bie Differeny y?

44. Jn einer arithmetifden Reibe von 100 Glicbern ift die Summe
aller Glieder == 8200, bdaz Prodbuft der beiden mittleven Glicder
= 6723. Wie grof ift das erfte Glied x und bie Differeny y?

45. Jn einer avithmetijden Reibe von HO Glicdern iji die Summe
aller Glieder 377D, pad Produft aud dem 27. und dem 37. Gliede
8800. Tbie grof ift das erfte Glied x und die Diffeveny y?

46, Wasd verfteht man unter Polygonalzahlen?
4_1. Waa verfteht man unter dem allgemeinen ®licde einer Reihe? 0.
48. Bilde bdie erften 10 Glicder der arithmetijhen Reihen, deren
: S —1)
allgemeine Glicber find: 1)n—1, 2)n2—1, 3)" 1"_ E_J’ 4)n?*—n--1,
n{n—1)(n—2) p
i s -
49. TWas verjteht man unter einer Summenreife?
50. Bilde die Summenveifen von folgenden arithmetifden Reifen:

B =& =1,10 8 B0l 10002800 A0 nae
2) C AP S Selle | SR R
8 Bmodyme v i B vl

' it
- )0 _S|ATIELS S 41 9, 119 S38 5060 18
' 51, TWaz bebeuten die Glicder der Summenreife in Begug auf
bie @lieber einer gegebenen RNeihe?
2. Was bedeutet demmad) dad 2., dad 3., pas 4., da3 n. Glied
einer Gummenveife in Begug auf eine gegebene Jeihe, und mwad gilt ‘
bon Dem erften Gliebe der Summenreife? I
D3, Bilve die Summenreihe der gewdbnliden Bahlenveife, deven
Diffeveng L ijt, ftelle jedes der B erften Glicher biefer neuen Reibe ald
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eine Gumme von Punften dar, welde ein (regulives) Dreied aus-
filllen, und giehb dad allgemeine Glied diefer Summenreibe an, weldes
die allgemeine Form fiir die Dreiedzablen ift.

54. Bilbe qu ber NReihe 1,3, 5, T u. §. w., deren Differens 2 ijt,
die Gummenreile, ftelle jeded ber 5 m]ten Glieder biejer MNeibe ald
eie Summe ml lunttm bar, welde cin Quadrat audfiillen, und
gieb dad allgemeine Glied der Summenteihe an, welded die allgemeine
orm fiir bie vieredigen ober Quadbratzahlen ijt.

5D. Bilde ju der Meibe 1,4, 7, 10 u. §. w., deven Diffeveny 3 ijt,
bie Summenreibe, jtelle icbcs der D exften Glicder diefer NReibe ald
¢ine Summe von Punften dar, die ein (regulived) Fiinfed audfiilien,
und gieb da3 aquummc G©licd der Summenreihe an, welded die all-
gemeine Form fiir die L\uuhtf)ahfm ijt.

56. Bilde su der Neife 1,5, 9, 13 u. j. w., deren T Differeny 4 ijt,
bie Cummenm[}c }'MIL jebes ‘Ccl 5 O erften omm al3 eine Gumme
von Punften dar, die ein Gedhed ausfiillen, und gieh dad a‘f[‘]uuunc
®licd der Sunumenreibe an, weldes die allgemeine Form fiir Ddie
Sedydectiallen ift.

57. Wie Heifen bdie erjten T Sicbenedzahlen, und mwie Yeifgt die
allgemeine Form der Sicbenediahlen?

58. MWie Yeifen dic erften T Behuedzahlen, und wie Geit die
all‘;emelm Form Der Behnecdiablen?

Wie Heifien die erften T Jwangigedzahle, und wie Geift die
aH;unemc dorm Derjelben?

60. Weldes ift die allgemeine Gnrm der Hunbertectzahlen?

61. Weldyes ift die allgemeine Form der Xedyahlen?

62, Wie viel Sdlige thut eine Uhr in 24 Stunden?

63. Gin Beamter erhilt 2550 ME. Gehalt und joll nady Ablauf
jcben Sahrez 30 ML Rulage, b. §. 30 ME mehr ald im ncrf[n[fznen

Jabr erbalten. Tie {)L\d;) Belduft fidh jein Gehalt im 25. Jahre, und
tie viel wirh er in 25 S nfmn fiberhaupt el[)a[ten haben?

64. Gin Diener wird fiir einen Lohn von 120 ME.  gemiethet,
mit Dem Vemerfen, daf er jedes Jahr 9 ME Bulage erhalten foll,
tenn fein Herr mit thm gufrieden fei. Wie lange muf er bleiben,
big er jdbelidh 300 IME erhilt, und wie viel hat er in der gangen
Reit bann erhalten, bad lete Jahr mitgeredynet?

65. 3 wird ein Brunnen gegraben, und 8 wird fiir den erften
Fuf 1 Mark gegallt, fitv feden folgenden immer 5 Pfennige mebr al3
fitr ben vorbergehenben. FWie viel Toftete die Audgrabung ded Brunnens,
und mwie viel der leste Fuf, wenn der Brunnen 81 Fuf tief murbe?

66. Gin junger Mann Hat ein Sehalt von 900 ME, und erhilt
wegen guten Vetragens jeded Jahr cine Rulage von 60 INE.  Bugleid)
wadyfen aber audy feine Ausgaben. Er fam bi3 dahin mit 76O ML,
jdbrlidy aus, ev gebraudit von jebt an jeded Jahr 75 mehr al3 im

Bardey, Nufgabenfammiung. 17
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258 XXXT. Arithmetifdie Reiben.

porbergehenden.  Jn weldjem Jahre wird feine Wusdgabe fein ganges 0.
jehalt in Unjprud) nehmen, und wic God) belduft ficdh dann Beides? e o

67. Jemand legt ein Eleined Rapital auf Binfen und vermebrt Hos-
felbe jabrlid) um 120 IMNE Nady Ublauf von 18 Jahren war Dasfelbe
auf 3000 M. angewadyfen. Mit weldjem Rapital Yatte er angefangen?

68. Jemand Bat fidh dbadurdy, Daf er in jedem Sahre 6 ME
mehr al3 im vorhergehenden guvii€legt, im Gangen 4050 ML erjpart.
Wie lange Hat er fdhon gefpart, wenn er im lepten Jahre 234 ME.
juriidlegt, und mit tweldier Swmme hat er angefangen?

69, Jemand fetst beim Spiel exft 1 IME und verliert, dann 2 ML,
3 ML, 4 ME, u. | w.. jededmal 1 ME. mehr. Beim wicvielten Spicle
erhielt er im Fall ded Gevinned all fein Geld wieder, wenn die Bant
ten 10facdben Saty auszablt?

70. Unter 16 Verfonen {ollen 1000 IME. wertheilt twetben, Daf
die folgende immer 5 ME mebr exhilt als die vorfergehende, Wi
‘oiel erhdlt bie evfte, und wie viel die letite?

71. Gin Bater Gat 11 RKinder, jeded folgenbe ift 2 Jahre fitnger
als dad vorhergehende. Dasd lter aller jufammen genommen betrdgt
o) 20 Nahre wmehr ald daz Doppelte von dem Wlter des Vaters.
Bie alt find die RKinder, und wie alt ift der Vater, wenn a3 4. und
B. Rind zufammen 22 ahre alt {ind?

72. A madt mit B eine Wette. A will nad) cinem eine Balbe
Dieile (12000 Fuf) entfernten Orte Din: und guriidgehen, bevor B
200 Aepfel in cinen Korh gejammelt Gat. Die Aepfel follen alle in
einer Neife liegen, jeder von dem anbdern einen Sdyitt (=2 Fuf)
entfernt, unbd follen cingeln Berangebolt und eingeln in den Korb gelegt
werden, Dev Korh freht Leim erften Apfel. Wer getvinnt bie Wette?

13, Gin @enefender will fidhy wieder an Bewegung und frifde
Rt gewdhnen. Gr madt en evfen Tag 1000 Sdyritt und beab:
iidstigt, jeden Tag 250 Sdritte mehr zu maden als am porfergehenben
Tage, bis er 3 anf eine Meile oder 12000 Sepritt gebradit Bat. An
mcld}ﬂn Lage wird er jum erften Mal eine Meile suriictlegen?
4. Jemand, der fidh unwohl filblt und lange feine anBaltende
Betvegung gehabt Gat, nimmt fidy vor, eine grofe Fufreife su maden
und jeden Tag feine Tour u bergrdfern.  €r war 37 Tage unter:
wegd, madyte jeden folgenden Tag £ DMeile mebhr al3 am vorhergehenden
Tage und legte im Gangen 222 Meilen guritd.  Tie piel Meilen
madjte ev am erften Tage?

75, Bwei Freunbe A und B, bie 93 Meilen von einander ent:
rexnt wobnen, bredyen gu gleidier Beit auf und geben einander entgegen.
~Seder fingt mit tiglid) 5 Meilen an. Wber A evmiidet und madt
jeden folgenben Tag + Meile weniger al3 am vorhergehenden Tage,
B gewinnt beim Gehen neue Rrdfte, und die Sehnfudit den Freund
g feben Befleunigt feine Geritte fo, bafi er jeben folgenden Tag
3 Meile mehr madst als am borhergehenden Tage. Wann treffen bie
Freunde gujommen, wie viel Meilen bat jeder im Gangen und fie N
viel. Meilen jeder am lehten Tage guriidgelegt? §

14
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76. Bwei Perjonen A und B bewegen fidh in derfelben Ridtung.
Jbre anfinglidie Entfernung betviigt 4 Meilen. A fingt mit tiglicy
6 Meilen an und madyt jeden folgenden Tag 5 Deilen tveniger al3
am vorbergehenden Tage. B fingt mit 5 Meilen tiglidy an und
madit jeden folgenden Tag & Weilen mehr ald am vorhergehenden
Tage. Wann wird B den A einholen, wann wird ifre gegenfeitige
Cntfernung am griften, und wie grof wird fie dann jein?

7. Gin Meteorolog findet umter feinen Beobachtungen bdie mert:
wiirdige Crideinung, daf vom 8. bi3 zum 19. Nuni eined ahred
ba3 Thermometer tdglid) um 4 Grad ftieg, und daf a3 arithmetijde
Mittel von diefen 12 veridhicdenen THhermometerftinden 18% Grad war.
Wie viel Grad zeigte dDad Thermometer am 8. Juni?

78. Nady den Unterfudyungen iiber bdie CGigenmbvme der Grde
nimmt bte Wirme Dder Crde nad) dem Sunern alfe 100 Tup um einen
Gentefimalgrad ju. Wenn mun an der Oberflide die Wirme 10 Grad
betrdgt, wie viel Grad find in ciner Tiefe von 1000 Fuf, von 10000
up, von einer Meile (24000 Fuf), und wie viel im Mittelpuntt
ber @rde, ben mittleren Radiuz der Grde ju 858 Meilen ge:
vednet, ywenn die3 Gefes nod) bis ju diejer Grenge feine Anwendung
finbet?

79. Bei weldier Tiefe wird nady den Lorausfebungen der vorigen
NAufgabe das Waffer foden (100°), bdas Blei {dmelzen (334%), das3
Gufeifen (1200°)2

80. Nach den Gefetsen der PHHfE fillt ein Korper im luftleeren
Raum in Dder erften Sefumde ungefihr 4,9m, in jeder folgenden
immer 9,8 mebr ald in ber vorfergehenden. Welden RNaum durd-
fillt barnady ein Kbrper in 12 Sefunden, und wie viel Meter in per
12. Gefunbe?*)

81. TWie viel Fuf fillt nad der vorigen Aufgabe ein Krper in
einer Dalben Minute und wie viel in der 30. Sefunde?

82. In wie viel Sefunden wird unter den in JNr. 80. ange-
gebenen Bedingungen ein Korper einen Raum von 490m durdifallen?

83. Jn welder Beit wird unter denfelben Borausjebungen ein
RKbrper von einem 140 hoben Thirm fallen?

84, Gin fenfredyt in die Hibe geidhneliter Rorper wiirde obne
den Wiberftand der Luft in feder Sefunde von feiner Gefdywinbigleit
9,8™ verlieren. Wie lange wird barnadh eine Kugel fteigen, die fent:
redit nad) obem mit einer Gejdwindigleit von 3007 in der Sefunde
abgefdioffen wicd?

85. Wie hod) wird die Rugel in der vorigen Wnfgabe fteigen, ba
ein fenfredit nad) oben fid) bewegender Rirper durdy die Angiehung der
Grde in feiner Bewegung ebenjo viel veryigert, al3 ein nad) unten fidy

*) Bei bicler unb allen folgenbden Aufgaben bdiefer Art ift ber Wiberftanb
der Quft unberiidfiditigt geblicben. Die Beriidjidtigung deffelben wiivbe bie
Rejultate wefentlicdh abinbern,
17¥
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960 XXXI, Arithmetijche Reiben.

bewegender Korper befdhleunigt wird, und in welder Jeit wird biefelbe
wieder unten anlangen, von der Seit Ded Ubjduffes an geredimet?

86. Mit welder Gejdvindigleit wurde eine RKugel fenfredt in
die Hibe gejdoffen, die nacy einer Minute wieder sur Erde fiel?

87. Bie lange und wie hod) iwiirde eine Bildfenfugel fteigen, bie Py
mit einer Gejdywindigleit von 490 in der Setunde abgeidoffen wird,
und mwann iivde fie wieder jur Erde fallen?

88. TWie GHody ftieg eine fenfredt in die Hihe gejdoifene Kugel,
weldie nadhy 80 Sefunden wieder jur Erde fiel, und mit welder Se:
{dwindigleit murde fie abgejdojfen?

89. Gine Kugel rollte eine jdiefe Ehene hinab. Die Bewegung
iit, wie der freie Fall, eine gleihidvmig bejdjleunigte und geht nad
benfelben Gefesen vor fih (Y. 80.). Sie madt in Der erften Se-
funde ein Meter. Weldhen Weg madt fic in O Sefunden, und welden
in ber lebten, der B. Sefunde?

90. Welden Weg muf eine Kugel auj einer jdiefen Ehene in
ber erften ©efunbde guriidlegen, wenn fie in der 10. Sefunbe ecinen
MWeg von 281 Meter zuriicdlegt?

91, Gine Rugel vollte eine dyiefe Ehene von H4 Meter Linge
in 6 Sefunben Hinunter, Wie viel Meter legte fie in der erften Se:
Tunbe Fuviict?

B. Writhmetiffe Reifen Goherer Ordnung. Ll

TS

1. TBag verjteht man unter einer Differengenveibe?
2. Wie viel Differengenveifen bat eine gewdbhnlidhe arithmetijde
Rehe?
3. TWad verjteht man unter einer arithmetijden NReibe BHoherer
Orbrung ?
4. a3 ijt emnad) eine avithmetijde Reibe der 1., der 2., ber 3,
ber 4., der n. Ordnung?
5. TBon welder Ordnung ijt die Neife der Duadrate der natilr:
lidjenn Bablen, und wie hHeift bad allgemeine Glied diefer Reibe?
6. Bon mweldher Ordnung ift die Neihe der Kuben der natiicliden
Rahlen, und wie Heifit Da3 allgemeine Glied diefer NReife?
7. Bon welder Ordnung ijt die Reife der Biquadrate Der natilr: ;
lidjen Saflen, und wie GHeift dad allgemeine Glied biefer Reibe?
8. Bon weldher Ordmung ift die Reihe der 5. Potengen der natiiv:
lidyen Bahlen, und wie Heift dad allgemeine Glied biejer Reibe?
9. Bon mweldier Ordnung find folgende avithmetifdhe Reiben, und
tvie Beifen die nfidiften 5 Glieder?
1} £ ]Tr _81 +1: +101 + Ig"
2) Lo meBaen 8 18.0. 2% o
3) 1, —5, —9, —5b, +13.,.
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10. BVon welder Ordnung find die Reiben, deren allgemeined
Glicd An2 An® An? ijt? (Bemweid!)

11. Bon welder Ordnung miiffen die Reiben fein, deren allge-
meined @lie A 4+ Bn 4 Cn* und A 4 Bn 4 Cn? 4 Dn? iji?
(Bemeid!)

12. Bon welder Ordbnupg mu die Reibe fein, deren allgemei:
ne3 Glicd A 4 Bn 4 Cn? 4 Dn® 4 En* {jt? (Bemeis!)

13. Bon welder Form muf dad allgemeine Glied eimer arith:
metifdhen Reibe 1. Ordnung, 2. Ordnung, 3. Ordbnung, 4. Ordnung
jein? (Beweisd!)

14. Wie finbet man demnady dad allgemeine Glied ciner arith-
metijden Reibe von beliebiger Ordnung?

15. Bon welder Drdmung ift die avithmetijde Reihe — 1, — 1,
1, 5, 11 u. §. w., und wie Geift dad allgemeine Glied t derfelben,
unb mwie dad 25. Glicd?

16. Bon welder Ordnung ift die Reife 3, 6, 13, 24, 3% u. {. w.,
toie Beifit ir allgemeined Glied t, und wie dad 31. Glied?

17. Bon welder Ordnung ift die Reihe 0, 5, 20, 51, 104, 185,
it. f. w., wie Beifit ihr allgemeined Glied t, und wie ibr 27. Glied ?

18. Bon welder Ordnung ift die Reihe — 2, — 3, 4, 25, 66
. . w., wie Geift dag allgemeine Glied und wie dad 19, Glied?

19, MWie Beifen die allgemeinen Glieber der in JNr. 9. angege:
Benen Reiben, und oie dad 20. Glied von jeder?

20. Sn welder Begichung fteht eine Reihe zu ihrer Summen:
reifhe? TWeife died nady an folgenbden Reihen, inbem du die Summen:
rethe Bilbeft und gu der Summenveihe wieder die Differengenreife.

G S ol 1 R el
P Gk 108 R | IO
8, W NS TR T
A i g Sty - Walligy pioings |

21. BWie viel Diffevengenveifen muf eine Summenveife Haben ?

22, Bon eldjer Art muf daher die Summenreibe einer arith:
metifden Reife fein? 91 ¥ 1 3dis \

23. Bon weldher Ordnung muf die Summenteihe einer avithme:
tifden Reife der 2. Ordnung, der 3. Ordnung, der 4. Ordnung, dev
n, Ordbnung fein? [ £ 1

24, Weldye Form muf dad allgemeine Glicd ber Summenreibe
von einer Reihe der 2. Ordbnung, der 3. Ordnung, der 4. Ordnung
baben? : i : ;

25. Warum fann bei einer Gummenreife fein Glied ohne n vor:
fommen ?

BadenWiirttemberg
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26. Beftimume die Grifen A und B fo, daf s = An + Bn? e

A baz allgemeine Glied fiir die Summenreiben der folgenden Reifen exfter fitt
Orbnung  wird, und vergleidhe bied allgemeine Glied mit Der oben Sl

©. 254, RNr. 10. fitr die n erften Glicder angegebenen Summenformel! W

1, g UNEIl A LB i
Q. Yy A U R 9
A TS N T TR e

T Ry Y ) 10 g ;1'

T T (VR I e e

27. Die Quadrate der nat. Bahlen bilden eine Reihe ber 2, Ord:
nung, dad allgemeine Summenglied ift daber von der Form An
-+ Bn? 4 Cn?; beftimme A, B und C jo, daf An <4 Bn? 4 Cn?
bie ©ummenformel fiir bie Duabratzahlen wird, d. . gieb dbie Summe
ber n erjten Quadratzahlen an.

28. Multiplizive die entfpredjenden Glicder der beiden Reihen 1,
2,3,45..und1,3,5 7, 9...mitcinander, unterjude die Ord-
nung der meuen NReihe, und gieb die Summe der n erften Glieder an.

29. Multiplizive die entjpredienden Glicder der beiben Reiben
1,3,5,7....mb2,4,6,8, ..., beflimme dic Ordnung der neuen
Reihe, und gieb die Summe der n erjten Glieder on. '

30. Addire die entfpredienden Glicder der Reihen 1, 4, 9, 25 . . .
und 1, 3, 5, T. .., Beftimme die Orduung bder neuen Reilie, und
fudje die Summenformel fiir diefelbe.

31, Weldjed ijt die Summe der n erjten Kubifiahlen?

32. Abdire die entfpredienden Glicder der Reiben fiir die Dua:
ratsahlen und Derjemigen fiiv bie Rubifsafhlen, beftimme die Ordnung
ber meuen Reibe und gieb bie Summe der n erften Glieder derfelben an.

33. Gieh bie Sumnte der n erften Biquadrate der natiirlidien
Raplen an.

34, Bwifden je 2 Glieder der Neibe sweiter Orbnung 1, 4, 9,
16 . . follen nodh 2 neue Glicder eingejdoben werben, dafi wicder eine
Reihe gweiter Ordnung entjtebt. Wie Yeift die neue Reibe, wie ihr
allgemeined Glied, und wie die Summe der n erjten Glicder?

35. Bwijden je 2 Glicdern der Reibe fiiv die Rubitiahlen 1, 8,
27, 64 . . jollen nody 5 Glieder eingefchaltet werden, daf die Ord-
nung ber Reibe nidt verdndert wirh. MWie Beifst die neue Reibe, und
wic dad allgemeine ®lied bderfelben?

36. Wie Neifit die Meibe, deven allgemeines Glied n? — n 4+ 1
ijt? TWie Geift die Summe ber m erften Glicder, und wie dic Summe
ber exften 202

B s Tl s . ! ; e
37. Wie beifit die Neibe, deren allgemeined Glicd = (: 3—) ift, mwie

¢
bie GSumme der n erften Glicher, und wie die Summe der 19 erften Iy
lieder? 5
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38. Wie Heifit die Meibe, deren allgemeines Glied 2n2—3n-}-2
ift? Wie Beifit die Summe ber n erjten, und wie die der 15 erjten
Gilieder?

39. Tie Heifit die Neihe, deven allgemeined Glicd n(n—1)(n—2)
ift, wie die Summe Der 1 erften, und wie die Summe ber 100 erften
Olicber ?

40. Wie Yeift die Neibe, deven allgemeined Glied (n--1) (n24-1)
ift, mwie bHeift die Summe ber n erften, und wie die Summe der 40
erften Glieder?

41. Tie Beift bie Reibe, been allgemeines Gliey 2TV
iit, wie die Summe der n erflen, und wie die Summe der 30 erften
©lieber?

42. Wie Heifit die Reife, deren allgemeined Glied n®—2n*—3n
-+ 1 ift, wie dic Summe der 1 erflen, und wie die Summe ber 37
erjten Glieber?

43. a3 find Pyramidalzahlen?

44, Was find dreiecige Pyramidalzahlen, mwie Heifien bie erften
8, und ie Heift die allgemeine Formel fiir diefelben?

45. TWas find vievedige Pyramidalzahlen, wie heifen die erfien
8, und wie Deifit die allgemeine Formel filr Ddiefelben?

46. Daffelbe fiir bie fiinfedigen Pyramidbalzahlen.

47, Defgleiden fiir die fedhzedigen.

48. JIn einem Beughaufe find Kugeln in Form einer bdreifeitigen
Pyramide aufgefdiditet. Jn den Seiten ber Dreiede, weldie die ein-
selnen Kugelididiten bilden, liegen Der Reibe nad) 1, 2, 3, 4 u. §. .
Kugeln, in der Seite der unterjien Schidht n Kugeln. LWie viel Rugeln
fiegen in jeber eingelnen Sdidt, wie viel in der unterften Sdidt,
ie viel der Meihe nad) in Den eingelnen oben abgefdmittenen Poyra:
miden, und wie vicl in der gangen Pyhramide?

49. Wie viel Kugeln liegen in einer dreifeitigen Pyramide, deren
unterfie Sdidht eine Seite von 10 Kugeln Hat?

50. Gin Haufen von Kugeln bildet eine abgeftumpftegdreifeitige
Poramide. Jn ber Seite ber oberjten Sdhidht zablt man 4 Kugeln,
in Der Seite Der unterften Sdhidyt 20 Kugeln. Wie viel Kugeln liegen
in bem gangen Haufen?

Ol. Gin RKugelbaufen bildet eine vierfeitige Poramide, fo baf die
eingelnen Gdjidyten lauter Quadrate find. Wie viel RKugeln liegen in
Den ecingelnen der Reibe nady oben abgejdnittenen Pyramiben, und
ivie biel in Der gangen Pyramide, wenn die Seite Der unteren Sdidt
n fugeln Hat?

52, Tie viel Rugeln liegen in einer vierjeitigen Pyramide, deren
unterfte Sdidht eine Seite von 12 Rugeln Hat?

53. Ein Kugelhaufen bilbet eine abgejtumpfte vierfettige Phramide.

BADISCHE
LANDESBIBLIOTHEK

BadenWiirttemberg



264 XXXII. @eometrijde Reiben.

Jn Der oberjten ©Sdjidit liegen 16 Kugeln, die Seite der unterfien Schidyt
enthalt 10 Rugeln. Wie viel Kugeln licgen in bem gangen Haufen?

54. Gin Rugelbaufen Hat die Form cined Dacdhes. Die oberfte
Shidt bildet eine Reife von m Rugeln, die zweite Schidt 2 Reiben
vort je m - 1 fugeln, bie dritte 3 Meihen von je m -4 2 Rugeln
w . . TWie viel Rugeln find in dem Haufen, wern 2, 3, 4 Schid:
ten vorhanden find, wie viel fiir n Sdyidyten?

55, TWie viel Kugeln find in einem Haufen, der wic in der vori:
gen Aufgabe gebildet ift, wenn bdie oberfte Shidt 5 und in der um-
terften ©dyidit je eine Meibe 12 RKugeln enthilt?

XXXII. ,

Geometrifdye Reilen. l

1. Wa3 verfteht man unter einer geometrijdhen Neihe? 1

2. MWas ift eine fleigende, wad eine fallende geometrijde Reibe? -

3. Va3 erfte Glied ciner geometrijdhen Reihe Heifit 1, dad meite g

25 wie Beifen die 10 erften Glicder der Reihe? T
4. Daj erjite Glicd einer geometrijden Neife Leift 2, bad fol: -
genbe 6; wie Heifen die 8 erfien Glieder ber Reihe? ‘
5. Das erfte Glied ciner geometrijdhen Reibe Heifit 3, das fol- 2
genbe 4; wic Yeiften die T erjen Glicher der Reibe? g
6. Was verftehit man unter dem Exponenten einer geometrijden 3

NReibe?

7. Wenn bas erjte Glied einer geometrijdhen Reife a, der Erpos
nent e ift, wic feifen bann die 10 erjten Glicder, und ivie pad n.
Glied der Meihe?

8. Wie viele und welde Grdfen fommen fiberhaupt bei einer
geometrijden Reihe in Betvadyt?

9. 3ft a bas erfte Glied einer geometrijchen Reibe, e der Erpo:
nent, n die Bahl ber Glieder, t das Yehte ober n. Glied und s die
Gumme aller Glicder, jo gelten folgenbe Formeln:

b

t = ae"—1
A
r lind
& a (a1=1)
T i
et—a
B = -
=1 =

Bemweife diefelben,

10. Bie viel Grdfen miiffen demnady gegeben fein, um alle bei t
einer geomefrijden Meibe vorfommenden Grdgen beftimmen su finnen? =
unb toie viele und mweldge einfadhe Uufgaben fann man hiernady jur volls
ftindigen Vejtimmung ciner geometrijden Reibe unddijt aufjtellen?
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