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Potengen mit gangen negativen Crponenten. 51

204,. Weldie Werthe Halen die bem fetrabijfen Syftem ange:
I;s:ugm %aMen 13, 123 300, 333, 10237

204,. A,q‘g{udml bie dem ‘D'mnnd\ut Syftem angehdrigen Bah-
fen 11, 111, 1011, 1001001, 101110172

XI1I.
Potenzen mit gangen ucgativen Exponenten,
LWenn man die Reiben
aaaa ana aa a
at a’ a’ al,
berent entfprediende Glieder cinander gleidh find, nady demfelben Bils
dungdgefes®) weiter fithrt, fo erhdll man

L i g e 1

a a8 aaa aaaa
a® a-t 53 8> CRE Ll i pl o

u. . w.

$at man dafer eimmal bad Beiden a' fiir aaaa, da3 Beidjen ¢ ad fiir
aaa u. §. w. cmgt{uflt o wird e3 jedenfalld mtfmlfm[t fein, aud
bie Sctd\m a% a1 a2 y . w. eingnfithren, damit mon nidt exft
jededmal zu untmmf\m bat, ob Der Llpmunt pofitiv ijt. Dann fann
man aber, falld man md\t eine grofe Confufion in die NRedmnung
bringen n:tif biefen Bmd\m confequenter Weije Teime aubc\e Bedeutung

- 1
beilegen, al3 a® mug 1, a=* muf —, a=* muf - -a— ober —-, a3

muf ober — . §. w. Bedeuten™). €3 muf demnady, fall3
ﬂﬂ ! 7

die Redhnung auf den Crponenten O oder einen negativen Erponenten
fithrt, fein

Driide dicfe Formeln in Worten aud.

*) 3n der Reibe oben ent titeht bas folgenbe Glicd aus bem vorhergehenden
burd) Divifion mit a, in bder jwciten daburd), baf man den Erponenten wm 1
ncrnlmmt

*#) Pon einem BVeweife Fann Hier nidt bie Rebe fein. 8 it nur eine
"{nébc{\nhn_} ber ’Lc,cmcf\m*nq, weldie auf Potengen mit ncqalmcn mwmntm
fiibrt, tie man bad Bahleniy iyftem iiber bie Giner Hinaus fortfelt und auf E\ct.
malftellen fommt, ober wie man fid) bdie abjoluten Bablen itber Null hHingusd
abnehmend benft und bie negativen Sablen erhilt. g
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XII, Potenyens mit gangen negativen Grponentern.

v Potengen mit negativen Crponenten gelten Diefellen Sk
foie fiiv die Potengen mit abjolutert ober pofitiven Erponenten. De
Beweid ift leicht gu fithren, im @runde aber itberfliiffig, da bie Be
aeidimung einer Poteny mit negativen Crponenten bemfelben Bildbungs
gefel folgt, tie Diejenige einer Poteny mit abfoluten Erponenter.

Dic im vorigen Abjdnitt gegebene Grtlirung ber Poteny reid)
bier nidt mefir qus. Sn an mufite der Grflivung der Potenz ufoly
n eine abolute Bafl fein. Da man nun audy dem Reidjen a—™ ein
Beveutung Leilegen fann, die aud der fiir a” folgt, fo treten n und
—n in Gegenfab. Daber muf man nad) V. 9 ben abjoluten Grpod
nenten ciner Poteny jest ald pofitiv auffajfen. Man unterideidet folg4

lid) Potengen mit pofitiven Grponenten wund Potengen mithh s

negativen Crponenten. Die Beiden a® und a—™, pie jetst eine

beftimmte Bedeutung haben, Beifen ebenfalla PBotengen, weil fie den-§

felben  Gefetsen unterivorfen find, ie bag Beidjen an, b. b. ie die
Botengen mit pofitiven Erpornenten,

Bei den folgenden Aufgaben follen bie MNefultate ftets in ifrer
einfadhften Form bargeftellt werben. Dahin gehdrt bejonders, bag fie
Feine Potengen mit negativen Grponenten oder mit dem Erponenten
Null enthalten. Sind Operationen audgufiifren, fo follen Diefe fo
viel al3 miglich juerft audgefithrt und dann erft die Umformung, wenn
eine foldie nidthig ift, vorgenommen werden,

) DS EL"’, a? . X"‘, 3af
2.4a@—b), B.(x—y), 7. (x 4 y)°
3. (a%, (a), (at)e.

4. 10, 1s, 1=

5. 1% 1y, 1= 19, 1=, g
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1 a? a3
a?? bi—’n b K“7
ax—4 4 bx—3% - ex—? 4} dx—! -} ex’
a b c d e
= L8 =
x—-l ] —3 + -3 + x_l x0
3 El e b=t bty el oot
8 =8 —11 0 12 010
P - po, gz, ot e
‘ T r— ) »—3 3 p—>5
., XM x n, yn oy i zﬁ+ z—5
9. 8% . A%y, TR S Ry Ba—4 . 3a

dax—t, 1bx? 25. §mx—n , 4px=—+*

Jvwdgyd Ho—2 —6
« gy . X }’333’

(— Ta=3b~?) (— 4a?b—1) (— a?b?x~)

(— 34a~5h2e-2) (— 22ath—3e-1)

., 33a~tb~*ey . far—1b*¥c 7

. (= e ady (= L gt iged

31. (a —x)=%. (x — a)?, (1 —x)—* (x — 1)
3 —4 gt
o a b c
32. —3 7 —97 = 1
a b c
o b2 =3
o0, _.,_" 1;—_1” X-.u
34 A" : -bn—a X*D
S =" b2 £2—2
35 o b’ ab*
S xk]‘y[' ’
36 220 b~ 1 c_T 4a3p— 50
- 3_{1' —1_—8? R R I
8"y "% b 2
37 3a— %p%c’ T
ad, e o
P ga—2p 3¢
g, M=’y " 't - 18 iy 0
* do—1,—8 —4? o, —38 3 —17
42x" 'y = 24x" " y'=
39 adp— b gt 2atp—?
S DL AT '374’?3 B =
x ¥ X7 Yy
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61.
62,
63.
65,

67.
69.
71.
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b, 2a—1x% .
B N )
(fa—xP:(z

(=8).

54 XII. Potengen mit gangen negativen Erpomenten.
40 3871b7% ea’x7!

STy="v " Bh - 7

—n_—8
41 dx-—‘l_}__ n—3 ?
§a— b ™ lix”\

42, a—%: — a8,
43. —Ta:a",

==

-3
ti;\' ]

— 3bx,

a)-3, Ll — }L)3 (h —1)=

Sy—nyhp—l. §x2—0vn—2,—
ix n}nZ s ix n}u z—3

49. Ja=%b e & er';; p 50. ja—nhote e
bl. (a=2)—5. (a—%)2,

52 (—a%, (=), (— 52

53. (— a%)~4, (— a=9%), (— a—9)-3

ol e TR o (— o)

S gyl (—a=rfpt) (— aze-1)?

( a b )— i3\ —2

\; }'_E (-; ¥y d)

(ﬂ_‘_" h“‘)‘f ( ;,—3)—1
) y—l ’ xl—l ye

(ax—% - bx—3 —j— cx—2% dx_‘ ==ie) e xh

(ax? + bx 4 ¢ 4 dx—! 4 ex—?) , x?

(24 x1) (x — xY) 64. (x® 4 x—1) (x — x79)
(2x4-3x7) (2x—3x— 1) 66. (5x?+42x—1) (3x—4x—?)
(x 4 x—1)2 68. (x* — 2x—2)?

=+ 70. (x4 x
(@x 4 3x—1 4 5) (2x 4 3x—1 — 5)

== —1)i
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72. Bx 4+ x142) Bx+x1 —2)
73. (8x* — bx~! + 3) (3x* + 4x~* —5)
T4. (9x® + 252 + 6) (9x? 4 2x~* —6)
5. (26x? - 2%t - 10) (2Bx? 4 252 — 10)
76. (6x* — 3x + 4 — 2x~") (6x* + 3x — 4 — 2x~7)

XIII.
Wurseln oder irrationale Grifen,

Unter Wrgel (radix) einer Bahl verjteht man eine Bahl, welde
twiederbolt al3 Fattor gejehst 1enc %nl[ ycbt Da2.2.2=28 ij,
fo ijt 2 ctm ﬁ}ul;e[ ber Rabl 8. -;Jfl o .3 =9 ift, foijt 3 eine

-shty MBurgel Der Rabl 9. Da aaaa = at ijt, fo ift a ecine TWurgel von
ad,  DBeftimmter nenut nan in bu]un 1';:1[19 a cine Wurgel ded 4.
@m‘o 8 ober die 4. Wurgel aud at und {dreibt dad J/at = a. Ghenfo
it /8 =2, weil 2.2.2, b 5 22=8 ift; /Bl — 3 il
3.3.3.3 oder 34 =81 ijt; 764 =2, meil 2° = 64 it. b

Allgemein ift Y2 =">b, wenn b* — a ift. Die Wurgel o3
n. Graded aud a ober bie n. Wurzel aud a bebeutet die Bahl (b),
weldie nmal al3 Faltor gefest ober mit n potengirt a giebt.

Doz Beidhen P/ (urfpriinglich ein r) nennt man bdad Wurzel-
seidhen; Die 5ab[ a, aud welder man die LWurgel ziehen foll, beifit
Der Slabtfan die 5(1{3[ n, mit welder man die Wurzel b poten:
ziven mui, um hu: ‘haufnnbut au erbalten, Deifit uutge[upt‘nent
Die Wurgel aud einer Babl fudjen ober audzichen heift rabizirven.

Da nady bem Obigen

il"ra_“ = &, und ebenfo (?’E_)“ =z
fein muf, fo Heben fich Wurgelerponent und Potengerponent gegenfeitia

auf; Potengiren und Radiziven find {omit entgegengefeste Operationen.
Nus ber Definition der Wurzel folgt ferner aud), daf

?.’EF.’ = al }‘/anx X
o jein muf.  Wud einer Poteny zieht man demnady die Wirrgel, indem
-7 man Den Potengerponenten durd) den LWurgelerponenten bividirt.

=4 Die Gleidungen b* = a und Ya=>b bebingen fidy gegenfeitig.
PWenn bie eine gilt, fo muf aud) die andere gelten. Hat man beim
Potengiren b® —a, fo find b und n gegeben, ed wird a gefudit.

Beim Rabdiziven verwandelt fidh diefe Gleidhung in Va=">; e find
§ g / ?
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