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wobei 1 die Linge des Stabes hezeichnet und die Constante der

Integration so bestimmt wurde, dass filr x — o auch y = ¢ wird,
& | dy
€Y = 1 st aber sanz cenau 4
und dass fir x =1, o = o ist. Nun ist aber ganz | =
T P 1y in
& O itets sehr klemn 1st, - — P
— tang, p, oder anniihernd, weil , stets sehr klem ist, ——= Py
demnach vermige (17)
P J
(1 —x* bt
sin, @ 52 h 1 ot )

; . " Tsialea £12Y F140
Fithrt man diesen Werth wvon sin p 1IN die Ausdriicke (13), L_[—J-I.
(15) ein, so ergiebt sich:
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und iitberdies hat man noch wegen (18)
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Hiermit ist nun unsere Aufgabe vollstindig gelost. Die Gleichung
s Stabes he
(21) bestimmt die .“‘!Er;lliml]lt_"' in
bestimmt
c-l';ne.'li'hl.'l-c-'z'. Endlich die f:'Irf-'LlHl;',‘ [:I."f_).l die
Gestalt der Neutralfaser.

(20) bestimmt die in irpend einem Punkt im Innern

schende Spanm Die Gleichung

.El'l!ﬂ'tll Punkt « n]-l'c'l'll ¥

b, Die Gleichung

die Gestalt der

j|1ll'1'1|l'ftlllfl1i1 ver Refultate, Eliminirt man vermittelst (22) 1

¥ - :\’
aus (20) und (21), so findet man auch
55 S )
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Vermittelst dieses Ausdruckes kann man die S

pannungszustinde 1m
d

Innern des Stabq eutlich erkennen.

Betrachtet man x und

w

Coordinaten eines rechtwink

rEn
vstems, so stellt die l:'it--!-;']|.!!||:_-;;'_"_’Hi-l-l' “[L'l-l'hlll\;_;' einer
”l\.lJl'I']IL'J dar, da aber die

t'cluhiih:!rq

wirklichen Werthe von p nach normaler

Richtung auf die Axenfaser aufzutrasen sind, so bestimmt die
{u|<-.t!.~||1|;: (22) 80 zn saren eine gebogene Hyperbel.
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Jetrachtet man in (24) s als eine constante Grosse, so bestimmt
Werthe von =x diejenigen Werthe von

diese Gleichung fiir beliebi
¢ i fiir wvlu'].l.:' 5 einen constanten Werth il.'l[: d. h. die ".nt'ii']!un;{
(24) bestimmt die Linie, in welcher einerlei Spannung herrscht,

Betrachtet man x und ¢ -+ ,als Coordinaten eines rechtwinkeligen
(_‘.m|rr|'|n:1h-1|.~'_\'.~'1::m.=c, so stellt die Gleichung (24) eine Hyperbel dar.
Da aber # - p von der neutralen Faser aus nach normaler Rich-
tung gegen die Schwerpunktfaser aufzutragen ist, so ist die durch
(24) ausgedriickte Linie eine Hyperbel, deren Abscissenaxe ne wch der
neutralen Faser g_t-]\itnmm ist.

In Fig. 6 und 7, Tafel | 11., sind die Linien dargestellt, in welchen

gleiche Spannungen herrschen.

[ig. 6 stellt die Linien von gleicher Spannung dar, wenn die
Biegung des Stabes unendlich klein ist, also » gegen ¢ vernach-
lissiget werden kann. Diese Linien sind Hyperbeln, deren Aeste gegen

die Coordinatenaxen k i und k 1 assymptotise h verlaufen. Die Gleichung

derselben folgt aus (24), wenn man y = o setzt; dann wirc
s Bz L i
o = Db o s AR e e

Die Spannungsdifferenzen in zwel anmittelbar aufeinanderfolgen-
den Linien sind gleich gross, daher sind es auch die Ordinaten-
differenzen in je zwei unmittelbar aufeinander folgenden Linien.

Nennt man ¢ den Werth von ¢ fir x =ki=1, 80 hat

Tan illli.‘l'l .

s E =
JJ..‘(__-J'GI_..___,k...‘[gﬁ) i

demnach :
1
o ==ppi iy C-Zfo(_){k..-('&?)

Vermittelst dieses Ausdruckes kann man sehr leicht eine Kurve
verzeichnen, die in einer Entfernung ¢, von dem Punkt i ithren An-
hu”‘ nimmt.

Die grosste Spannung findet statt im Punkt a, die grisste Pres-
grosste Spannung bei a, s0

sung im Punkt d. Nennt man J di

hat man zur Bestimmung derselben (wegen ¢ = z und x =1):
Pl
J=— - N ey it d e i kel
B : ;
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Fig, T zeigt die Kurven von gleicher Spannung, wenn der

Stab merklich gebogen wird, und die Neutralfaser o ¢+ merklich von
der Axenfazer i k abweicht. Diese Kurven v]'ll_{l'}ll"rl sich, wenn man

zuerst vermittelst (
vermittelst (22) die Neutralfaser o ¢ darstellt und das Ordinaten-
gystem der Linien von Fig. 6 von der Linie o ¢ aus nach Richtun-

gen anftriigt, welche die Axenfaser normal durchschneiden. Die

g1r)~~lc, Spannung findet im Punkt » statt und wird bestimmt, wenn

man in (20) x =1, ¢ = =z setzt. Man findet
Pl

-F-'=L.-....,,......{2'J|

also der Form nach den gleichen Ausdruck, wie in dem Fall einer
1

unendlich schwachen Biegung. Fiir x = o wird [vermige (22)]
v = w, 4. h. in der Nithe des Punktes x entfernt sich die Neutral-

fazer T;,’s’]lzﬁc'h Ea'll(_'!lln-li_:]l rasch von der Axenfaser. Achnliches tntt
jederzeit in denjenigen Punkien eines gebogenen Stabes ein, in
welchem der Kriimmungshalbmesser der neutralen Linie unendlich
gross wird. Soistz. B. Fig. 8, Tafel I1., ein auf zwei Stiitzen liegender,
aber zu beiden Seiten iiber dieselben hinausragender Stab dargestellt,

tet ist. In den Punkten
f, und f,, wo die Aenderungen der Kritmmungsrichtungen statt-
finden, sind die Kriimmungshalbmess

der an den Enden und in der Mitte be

unendlich und die neutrale
ganzen Stabes besteht in diesem Fall aus den dreil Thei-

Faser des

len ; ;, 4, deren Zweige assymptotisch gegen die Normalen &
1 Az A

as By ys verlaufen.

Bei den meisten Anwendungen der Elastizitiitstheorie hat man
€8 mur I]I:Il finsserst "l[l‘.\. A I't'll l(;]rnl]u!ggl]r]mn z1 [}[1[]] &0 ‘_Lg».\
die Neutralfaser mit der Schwer punktfaser zusammenfallend angenom
men werden kann. Tlnter dieser Vor wssetzung eben die Gleichun-

ren (20) bis (23)
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3) die Schwerpunktsfaser i k verzeichnet, hierauf
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