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22.

Flicheninhalt des Dreieckes.

Der Flicheninhalt eines Dreieckes kann, wenn bestimmte Teile
gegeben sind, berechnet werden und zwar in folgenden Fillen:
1) Wenn zwei Seiten und der von ihnen eingeschlossene Winkel
bekannt sind, z. B. in Fig. 4, b, ¢ und « Die Fliche F ist:
gy ;
F—=— h—ro.sing

9 )

CIIL PARLEL L

Der Flicheninhalt ist gleich dem halben Produkte aus zwei
Seiten und dem Sinus des von ihnen eingeschlossenen Winkels.

2) Wenn zwei Seiten und ein gegeniiberliegender Winkel gegeben
sind, z. B. b, ¢ und y (in Fig. 4).

In diesem Falle berechnet man zuerst einen zweiten Winkel
nach dem Satze C., wodurch dieser Fall auf den ersten reduziert
werden kann,

3) Wenn eine Seite und die zwei anliegenden Winkel gegeben .
gind. Auch dieser Fall kann nach dem Satz C. auf den ersten ;
zuriickgefiihrt werden. ]
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4) Wenn alle drei Seiten gegeben sind.
Bei der Umformung der Gleichung CI. wurde fiir die Seiten
a, b, ¢ und Winkel ¢ (in Fig. 4) erhalten:

7 e - \
cos--:) = =V ([a+b-+c][—a+b-c]).
7 b2f-ec2—a? :
Hiitte man dort, cose¢= t i3 von 1=1 subtrahiert, so

wiirde man unter dhnlichen Umwandlungen erhalten haben:

T 1 1/ ({(a—b+4e) (a4+b—c)

also durch Multiplikation beider Gleichungen:

sin-fj-.(ms (;= i ‘I:I..-’(E_&ITT})—]—C'I[—iI-{—b;;(;);gaﬁl]+cj{a—|—b-jCJ).

Nun ist aber nach CIIL:

o
cos — und
5

SRT 17 :
-.2.8In —.cos—=—Dhc¢.sin-

g bic.ema b «“
2 2 2 2

2

ClV. F— i ([a+bLc][—atb4c][a—b-+c] [a+b—ec]).

Wire z. B. a=3, b=4, ¢=25, so erhielte man:

1

=Z'24=6;

5 1 iEgs 2 : 14—
F= 2 V(12] (6] 4] [2)) = V576

dieses Dreieck konnte demnach rechtwinklig sein.

8. 23,

Aus der Anwendung der trigonometrischen Funktionen auf
die Bestimmung der Dreiecke lidsst sich auch’ die Anwendbarkeit
derselben zur Auflisung anderer Figuren erkennen, Fiir ein Vier-
eck z. B., dessen Seiten a, b, ¢, d Sehnen desselben Kreises sind,
ldsst sich ein dhnlicher Satz zur Bestimmung des Flicheninhaltes
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finden, wie (in § 22) einer fiir das Dreieck gefunden wurde,
nimlich:

. F i :
e — i ((a+b~+c—d][a+b-—c+d][a—b-+c+d][—a+b+te-td]).

Sammlungen von Aufgaben, welche durch diese wenigen Siitze
aufgeldst werden konnen, sind ziemlich zahlreich, sie stellen sich
aber im Gebiete der Mathematik und Naturkunde vielfach von
selbst.
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