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§. 95. Aus der Lehre von den Combinationen ist klar, dafls sich aus funf
GrofRen zehen verschiedene Verbindungen nach dreien machen lassen [...]
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Srlauterungen
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welches eine unreine quadratifhe Gleichung ift, 2
e A

l'lJOlﬂuf bie in Der ]{'113\10L gt_:"ghelle \.._,fu(fe Ule ;:Ic‘

mictelbar fihren, und die fich erft aus 78. anf. lm'l

Iﬂ'ﬁu: laft, foenn man dafelbff p = a und q = 4

* fest.  Aber nad) der Worausfegung des

2 !
13. ©. Trig, Eomme man auf eine reine quabra- "“h
tifdye Gleichung, deren Auflofung fid) {chon-aqus alf
75 ‘nln{"'

Diefes ift ein Be zﬂelﬂ, toie man dburd) Ddie 1
Berbindung anverswober beCannter Eigenfdhafs it
ten Der unbefannten Grofen mit denen, weldhe o,
in der Aufgabe felbft gegeben {ind, oft auf wei fat

weniger veryvidel e{‘).‘mm‘q n fommt, als wenn
man blos ans den in der Aufgabe f'e!!\;r beftimms

ten Eigenfchaften vder gefudyren rdfien eine I
C}icia-‘.wnq '~1w1;';iwm gegebenen ' und gefuchten
®rofien Derleiten wollte,

§. 95 ,

Aus der fehre von den Combinationen ift
tlar, daj fich aus fipf@réfen jehen verfdiedene
| BVers
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e Kafinerifthen Anal. endl. Grofen. 5

Lerbintungen nad) dreien madien laffen; danun

jedesmal ducc) drei von bden finf Grofen a, u,

n, d, s die beiden ubrigen beftimme werden, fo

echellet, daff es in Der fehre von den avithmeti-

fchen- Progreffionen jeben verfhiedene Aufgaben

giebt , die id) bier nach der Reibe berfehen will.
1

it Aus dem erfien Glied , dem leften und der
Babl der Gilieder, die Summe und die Differeny
ber Glieder ju finden,

auf; %,
¢ Hufl, ;
5 (a4-u). n
beg 1.) fo(aF0)a §, 85, 86.
el und u=(n-1) d +a §. 87.
aus a{fo 2.) d = M s
: - el §
ot Um alfo jwifden zwo Sablen a und v, m
jafs mittlere arithmetifdhe Proportionalzablen ju fin.

ben, febe man nur in diefen Gleichungen m + 2
ftatt n3 dabdurch ergiebe fich

u-—a'
'+ BT

e (m+2) —1
i u—a

m--1

Er, €3 feia=3, u=17, m=s, foifi

iﬁ' d_l7”3u54—qr
e 5+1 6

A 3
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und die NReibe dbemnach folgende
3, 5%, 7%, 10, 127, 4%, 17

IL

Aug den beiden dufferften Gliedern a, u,
nebft der Differeny d, die Jabl der Glicder und
tbre Summe ju finden,

Aufl, Aus der Gleihungd = -2 jn L.
folge =fe

_u-a ;
it Sud folglid)

'I.) ns “;d.a+]

utid {0 (a4u)

- (u-a). (uta)

oy +a':u oder
a) { _u=a*+ (a4u)d
ad

€s Fann fid) jutragen, daf die Gleidyung
il S u—a:.d

fiir o einen Bruch giebt. Sn biefem F i
e Soll zeige
Der Qgi‘eg'rfg von nan, dafi bie Reibe, deren Ge.
flale Ihon durdy die beiden Stiicfe a und d be,
ftimme ift, eigentlid) Eein Glied entbdle; das
)::en'n gegeben?n‘ u glei) wdre, fondern daf es
aoifchen gwei in diefer Progrefjion befinblichen
Gliedern
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er Raftnerifchen Anal, endl, Seofen.

Gliedern liegt, Jft 5. B.a=4, d=3, u=27

P e 236 .
foerfdlt man n =22 T3 74 20 _ g2 pap

,.,

ﬁd) bem erften Anblick rmd) nidhes denfen [Aff,

Solgende Betradytung aber wird geigen, was cis

gen:{id) ein foldyer Ausdruck bedente, Daa=34,
d=3, foift bie @eftalt ber Reibe folgende:

4, 7, 10, 13,.16, 19, 23, 25, 28 ---(Q)
wo das adyte Glied 25, und das neunte 28 ift,
die Anzabl der Glicder muf alfo fleiner als o,
aber grofier als 8 fein, weil u =37 jwifden die
beiden (Glieder 25, 28 fallt, Aus der Gleidhung
n = 8% ift iberdas audh) befiimme, wo eigentlich
das gegebene [efte Glied u jwifdhen 25 und 28 fiegt ;
die Enefernung bes gren Gliedes vom nten foll
namlich gwei Drictheile von ber Enefernung des
gten vom gten Gliede betragen; d. b, wenn man
gwifchen 25 und 28 nod) jwo mitelere arithmetis
fdhe Proportionalzablen fucht, wofile man 26 und
27 exbdlt, fo bat man biefe vier Sablen 25,
26, 27, 28, und man gelangt von 25 ju 28,
menn man der avithmetifchen NReibe gemap fteige,
burch drei Stufen, wo 28 von 25 um diefe drei,
und 27 von 25 um gwo foldyer Stufen entfernt ift.

Da nun des nten Glieds u Entfernung vou
25, 3 foviel, al8 die Entfernung des Gliecdes
28 von 25 betrdgt, foift Elar, baf, ba man in
Q_von 25 ju 27 durdh jwo Stufen gelafge, devs
gleihen 25 von dem in der Neibe Q_junddt
A g folgen:
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Crlauterungen

folgenden @liede um drei abffeht, 27 das gefuch= 3
te nre ober §5te Glied in Q_ift, wie fich aus der %5
Gleidhung ergab. T

Komme man alfo auf einen Werth von n,

)
ber = b 4 51% fo, baf m< q+1, fo ift bie |
'nu.‘e:‘
Bedeutung biervon eigentlich diefe: dag gegebes ; LIE@
ne Glied u liegt goifhen dem ben unbd b+ 1ten Qﬁier
Gliede der fdhon beftimmeen Neihe, und wenn i, 1
man goifden diefen beiden Gliedern q mittlere eigein*
arithmetifche Proportionalzablen fucht, (o iff das k
mte Glied von diefen- das gegebene, aljo in der
beftimmten Reibe (wie Q) bdas nte. ; 1
PMan Fann fic) diefes aud fo vorflellen, wels }  teu
ches mit bem bisherigen beinabe einerlei iff. | Guit
Jeve arithmetifche Progreffion (ae-fich in ;
eine andere von mehrerern Gliedern vermanbeln, b
: fo dafi bie fdhon vorhanbdenen Glieder alle fiehen
bleiben, wenn man ndmfid) vor jedes Glied ana N
bere Sablen fehe , die mit den fchon vorhanderien
eine eingige arithmetifdhe Progreffion ausmas
den, Kommt man alfo auf einen Werth von n,
der=b + EI‘%' fo Fann man allemal vor jedes ¢
Glied der Reibe, deven Geftale fchon beftimme
iff, nod) q Glieder fegen , bdie mit den fdhon vor-
bandenen in einer arithmetifdhen Progreffion ; X
gqr(qc@en. HAuf diefe Are wird aus der Reibe Q | Smm«i
Iffe |‘ ber i
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ver Kafinerifthen Anal. endl. Grdfen. 9

3; 3, 41’ 57 6! 7;‘ 8; 9, lo." 11, 12, 13_;
14, 15, Iéf 17, 18, 19, 20, 21, 22, 23, 34,
25, 20, 27, 28}

Hier ift 4 das britte in Q_das xte, 7 bas
fedifte in Q_das weite, 10 basg ofe in Q_bas
drirce u. f. . iberbaypt das nte in Q_ift Hier das
3nte &lied, folglid) das 83te ober 25t Glied in
Q_bier das 26te, Auf diefe Art wird begreifs
lidy, was n eigentlid) bebeute, wenn ¢8 ein uns
eigentlicher Brudy ift.

ITT.

Aus dem leBten ©lied , der Sabl der Gfies
ber und der Differeny, das erfte Glied und bie
Summe 3u finden,

Aufl, Aus u=a4 (n-1) d folge

) a=u+4(1-n) d
und
m etk d
2

_ (u+4 (1=n) d-[—q). n.

o (2u4 (1-n) d), n

2

IV.
Aus dem erfien Glied, dem leGten, und der

* Gumme bie Differeny nebft ver Sabl der Giel

ber ju finben,.
As Aufl,
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:’[uﬂ. Daf=
fo ift LA =

Sernev ift d=

—
-

5.)(‘1:

Aus dem lehten Glied, der Differeny der
NReibe, und der Summe, das erfte Glied nebit
ber Sabl ber Glieder ju finden.

2 2

Aufl, Aus d = —

adf{-ad-ud =uv*-2*

alfo

a*=-ad=uv*fud-2dl

und

a®—ad + zdP=v?* L ud-2dl 4+ ; d°
oder (a=%£d)®* =(udid)*=adf

folglich

a—3d =7 ((u+4£d)-adl)

und daber

) a=4d + 7 ((u+ 3 d)*-adf)

Erlauterungen
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det Kaftnerifehen Anal. endl. Grdfen.

PMNan bat ferner aus Il
2f{=(2u4d-=dn) n
= 2un 4 dn~dn®

Diefi giebe
2 2 un

et :-*a-- + n = 1%

d’ i
und
o (u4d)n =T
d d’
o e f,fli'_i] Q.E.t(j z—g_i i
i i, d )-11-1-(-—2_& 43 d + (TF :
folglich
au4d g dl + (zu+td)?
n-—- —
ey 2d 3 4 & )
1ebft und

~2u+d F r(gdf 4 (3u4d)?)
2 d

VI

Aus dem erfien Glied, ber Sabl der Glieder
und der Summe, die Differeny und das lefte
Glied u finden,

i Wufl, MWeil £ = if‘_‘E:)’ % fo Hat man

af = an - un,

(=

alfo

%) u = AL AR

LY

Hieraus
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Crlauserungen

Hieraus ergiebe fich

P i LW
no—=t i
- 2{ —~ an o e,
n ..
e Nufl
n-—2g
af —an — an): n
=¢ /e ODEE |
n =3
%) d = _?_(_f'wan_)-
n. (n—1)
VIL i

Aus dem leften Glied, der Jahl Her Glieder,
und ber Summe, das erfte Glicd und die Diffe-
renj ju finden,

2{ — an

Aufl. Aus v = folgt
n

un =2{ -an, alfo

_2{=un A
o, Pl Do un et
n g
fliven
u - ;
temnad)y d = s, o
n-—t
af— un 3
_ U —
n UPIM.
n-1
_un-2{4un
n, (= 1)
odee  2,) d= 3 (un={)

n. (n-1)
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der Kaftnerifthen Anal, endl, Grofen, 15

VHL

Aus Der Differeny, der Sabl der Glieder,
und der Gumme, bas erfle und leste Glicd u
finden,

Aufl. Die Gleidung (VL) d :2({'_3“)

——————

3 n.(n—rx)
giebe __:_1__:(%1_1_—%}_)— =1-an, alfo
1) azf_]’-ﬁn.(n*l)d.

210
€ben fo giebt die Gleichung (VIL 2,)

n, (n—-1) ¢

= un - {, mithin
n (n-1). d+2f

T | R s e g

2n

2

IX.

Aus bgm erften Gilied, der Sabl der Glieder,
unb ver Differeny, das leste und die Summe ju
finden,

Aufl. Esift
I.) l!::l—{-(n—-r) d

und baber f= (atu) n

2
- (a-{-a—{-(n-q) d)*l'l G['b
2
iy £l :;-.m_:;;_(n:—-n) d
2
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Cilauterungen

Hug dem erften Glied, der' Differen;, und
der Summe, das febte und dig Jahl
u finden,

Aufl.  Aus (IX. 2.) ift

der Glieber

af ='dn* 4 (2 1-d) n

{ 2

Solglidy

l_-

2a—-d

=¥ (8df 4

R
d
. Aa—d s 2
w4 (04 Q10 220 (22

2a=d,
+(*;“d‘—))
(2a—d)*)

ad

SHievaus wird

d-23 4 1 (8

df + (2 1-d )

2d

Serner {35 (a +uj. n

a -} 1.\

l{‘ 2
Jdi=u -2

'rf]u
adf -}- 22— da=u?

adl 4 a*~ da4- 3d%=

a--d

=25

+ da;

+ du

u®~4du 4 3d>
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der Kaftnevifchen Anal, endl, Srdfen. 15

Diefes giebe
r(adf+a>~dat :d*)=u4 2d
folglid)
2) u==%d 4 7 (2 df 4 2> da 4 3d*)
=—-4d == G2 df 4 (a - %d)”}

Cr.  Man trift mic einem Arbeiter den Wcs
eord, Daf man ibm bei Grabung eines Bruna
nens fir den erfen Juf 8§ ®r., file den zweeten
10, fiir Den dritten 12 u. f. f. fiir jeden folgenden
allemal 2 @r, mebt, als fiir den jundd)ff vore
bergebenden geben wolle, Darauf zablt man ihm
10 TOIr. um voraus: wie tief iff er nun gu gras
ben verbunden ?

DMan Hat bier bas erfte Glied, die Differeny,
und bie Summe einer arithmetifihen Progrefiion,
wamliba=8, d = 2, und { = 10 THlr, = 360
Gr. Daraus erbalt man

2-16+4 1 (8.2, 3604 (16 ~2)*)

n= —————
=M1 3056
4
=14 = 77 ;1
= e = 3597

3 :
weil fih bier nur das obere Beichen vor dem
Whurjelzeichen gebraudhen lafie.  Der Arbeiter
ift demnad) verbunben, 15, 7 Sufs fir die vors
ausablte 1o THIr. ju graben, Wiirde er in der
Arbeit verbindere, dafi er nur o Fuff tief gra-
ben Fontice, o crgdbe fich aus (1X.2.), wieviel
e
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Criquetungen

er bem, der bie Arbeit bis auf 15, 7. Fug fore:
fedte, Derausgeben mufe; ev felbff befdme
namlid) in diefem Fall

2. 8. 10 -+ (100 —=10); 2

2
= 170 &, = 4 THlr, 26, G,
und mitfite alfo dem gweeten: Arbeiter 5 THir,
10 &r, abgeben,

§. 102,

Auch bier laffen fich, wie in“o5, jeben wver-
{hievene Aufgaben machen, '~ Namlich

I

Aus dem erflen Glied, dem Erponenten,
und der abl der Glieder, das lehte und die
Summe ju finden.

Aufl. Aus 96 erbilt man 1) u= e"~'a,
und aus 98 ergiebe fihy der Werth von {, den
man nod) leidyter fo findet: es ift

f=ateateratela----qema, alfo

ef= €ea 4 c*adeafeta---4 e
und ef — { ober
te-1). = (caq-ea - fe™ a4 e“a) - (a
€a--- 4e"Ma)
e’ —~ a, folgfid)

2.) f i €'a-2a
¢—~1

1l
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