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§. 389. Erkl. I. BDC sei wieder ein Axentriangel eines Kegels; senkrecht auf
ihn werde nach der Richtung dA eine Ebene so gelegt [...]
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ber Kaftnerifihien Anal. endl. Gedfen, 18

Daf bie. beiden Schnitte Ad, CD, dhulide €l
lipfen geben; follen affo CD und AN qud abnlis
che Ellipfen fepn, fo waren nothwendig auch AN
und Ad unter fich dbnlich, welches nidhe feyn
Fann, weil fonften aus Q_allemal
Ad : AN = AB. fin dAC : AB. fin NAC
= {in dAC : fin NAC

feprn miifite, weldyes offenbar falfch ift, und bieta
aus it Flar, daf aud) die Borausfeung, daf
Sdynicre, bdie unter ungleichen Winfel: NAC,
DCF gefdheben, apnlidye Ellipfen Datftellen Eone
nei, falfch fein nuiffe.

6. 389. - Anm. (b)

Daraus folgt audy, wie die gemeine (5eos
metrie fchon lehre, vaf alle Kreife einander dhns
lid find, weil ibre Gleichn g y* = ax = x*nuy
¢ine beftandige Grofe a enchafr,

§:389.  Efl,
L

BDC fei wicder ein Arentriangel eines Kes
gels; fenfred)f auf ibn werbe nach oer Richeung
dAeine Ebene fo gelegt, vaff dAC =8 < & ift,
fo Deifie die frunmme Sinie yTA@Y s, worin bdie
Chene des RNegels ¢ berflache fdmeiver die shys
perbel; aber offenbar it das Seict yTAQYs,

H 2 bas

(b) Diefer und der folgetive’ §, find in der Nusgabe,
der ich mich bediene, beide mit 389.“begeichnet,
wie aud) §. 721
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Erlauterungen

das fid) fo ergiebt, nicht die gange Hyperbel,
fondern man fann fid) BC, BD unbd die {dhneis G
dende Ebene nach Leiden Seiten ober und unter W
B verlangert vorftellen, und es ift flar, daff man
auf diefe vt einen doppelten Kegel IBCDBE ers

i fnd i

e
Balt, deffen beive Hilfcen BSZ, BDC find, und ;‘l"e'[‘?
deffen Are eine eingige grade Sinie eE ift, Wird r\i;ghE.i
nun die fdyneidende Ehene gehorig verldngere, fo i
ift tlar, dap die Hoperbel nicht nur in der uncern Al i
Halfte yweene Schenfel Ay, A bat, die bis ins guqlbeié

Unendliche foregehen, fondern daf ibr auferdem A
. - f ; ¢ fenre

nod) gweene Sdyenfel am, ap, die fid) gleid)s

falls unendlich weit Hinausgiehen, in der obern

Halfee sugeboren, als welche nadh der Richtung D)

dd gleid)falls fo durchfchnitten wird, daff dad < & pr gl

u wird, wie filr den Dyperbolifdyen Schnite erfore man of

‘,) dert wird, weil fonfien ber Sdynite entroeder eine g

1 1 Parabel oder eine Ellipfe gabe. Die gange Hye Bl

perbel bat dbemnad) vier Schenfel Ay, A, am, .
au, mc[d)ps fich bei ber Parabel und Ellipfe ans ‘
bers verbalt, weil da offenbar die fdyneidende
Ebene Des doppelten Kegels obere Halfee nidhe
: treffen fann, \
. Die grabe &inie dAad, in der die fchneidende b b
3 €bene den doppelten Arentriangel trift, beifi
der Hyperbel Durdhymeffer, und das Stk von
ibm Aa, as jwifdhen den beiden Scheiteln der |
Hyperbel A, a, liege, Deifit die Swergare aud) |
fchlecherveg Are. |
IL Cine

wel Ay

ther, ¢
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II.
€ine Gleichung firr die Hoyperbel 3u finden,
Aufl, Man fEelle fich durd irgend einen Punft
in Ad 3 B. in 5. eine Ehene fenfreche Durfi) Den
Urentriangel fo - gelegt vor, Daf jugleid) des
Kegels Are auf ibr fenfredht ift, fo erbalt man
wie bei der Parabel und Ellipfe einen K'reis, von
dem nr ein Durdymeffer fepn mag; sr fei die zu
As geborige fenfrechre Orbinate, fo ift st audh
gugleic) bie in dem Kreis sur Abfeiffe ns geborige
fentrechte Ordinate, unbd daper
IS8 8P =i Sl';
Durd) A jiebe man die Az ber BD und AL ber
pr gleichlaufend, fo ift sr = sp + AL, ober wenn
man allgemein die AL mit g bejeichnet, fo ift
Sr=sp 4 g, alfons: st =s7: (sp+g) P.)
Deifie die Jvergare Aa, a; fo ergiebt fich
&P . SA = Ip: Aa=g:a
weil Ap ber aL gleidylaufend ift; daraus folge
; g sA
.SP = —
a

und diefes in P. gefesic, giebe
. sA
113::51‘:5'1‘:(g 3 -I-g)

oder, tveil biefes offenbar allgemein ift,

93 alfo
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1l lan ferungen

- aber
alfo y =mns g (1 -+ T) Pern
1]
-Te(r+X) Q)
¥ Hid
B8 1ns ns ¥ ;
wo forobl g als — unb daber audh —. g eine bes
X S
ftanbige Groge ift, die wie bei ber Ellipfe der
Pavameter heifit, und audy mit b degeichnet wird,
wobdurd) fic) dann die Gleidyung ,
XZ\ Ww
= b (X — R. srqiebe, fn 31
y +- ) ) ergiebe il

111,
f' Die @Ieirl’)ung R, ift fiie bejahee Abfeiffen,
Y bie von A nach d U genommen werden, :'itl;ti;;

ba nun ﬂ{l'l?l aud) den verneinten Abfciffen, die it
von A nad) 4 ju genommen werden, fo bald fie i
gréﬁer als Aa find, Ovdinaten jugehiren, toie
aus der '-3'5;1 ir Elar 1‘1 ; fo muf man untey !uuu'n
0b die Gleichung R audy fiir verneinte Abfiffen
gelte, und daber als eine aflgemeine Gleichung
fiic die i;sz‘“-'r‘“I angenommen werden Eonne.
Man findet ndmlich bier eben fo, wie in 363, IV.
fur den .~.!ni= het !(Jm» vbel yA i
. fin B {in ¢

b= - 3 i

(AJ! 5 : ber

_ AB.Ain Rﬁa. fin e | W
Cof % u* :

2R
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der Raftnerifchen Anal, end!. Guden. 119

+ D RAA I Al R WP
aber AB. ﬁﬂ BAaift, wie bie Trigon. lehet, bas
Perpenditel By, alfo

11n &
) L
Auf eben die "s ‘“rm fiir ben Theil may
.2 fine b aB. fin maé. {in g
l R e R
Flipfe to Coliz'wl
fum-prl = -b__r] ’ril"l"k__ﬂn .
¥ Tﬁ')f e

‘ 100 wieder aB, {in BaA B}. alfo auch fur dies
lebt, fen Zheil der Hyperbel

b = By. ——1—“-1 AL S5
Ol
E“\Ff“““-- wie fur tvcn borigen, a\‘m ift fir beide Theile
_}“-'»1‘.'“\::- ver Hyperbel villig einerlei,  Becrachres mah
11;:{.:3 alfo Den obern .z{) il ber bnpct[‘ [ befonders, und
oAl nimmt die! L{f? iffen in ibm von a aus, fo gile
e, [gm offenbar eben die ®leichung Q. die man

ferfuda

auch firr Den untern fand; follen aber alle Ab-

Ul feiffen von A aus, die bejabten nach d ju, und
leige Die verneinten nach & gu gerechner werden, fo
n fi muf offenbar jede verneinte Abfciffe’ Durdh 1
036 — (Aa+x) oder = (a4 x) ausgedriicfe wer- '

bent, wenn die hombren x Beiffiens fefit man alfo 3
in (R) - (a + x) }u ft x, fo ergicbet fich eine !
ver Hyperbel ugehorige Gleichung fir verneinte

Abfeiffen, namlich
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a’ 4 2a% 4 xz)

#

y*= b (ma—-x+

i)

b, (—a—x+a+ zx-]—-:—Z)

1

b. (x -+ X—L) vollig wie R.)
a

folgfich ift R eine allgemeine Gleichung fitr die
yperbel fo wobl fiir bejabte als verneinte Ab.
feiffen,

1V,

Alles, was in (362 daf, Anm.) von der EL-
lipfe gefagt worden, (aB¢ fid)y leiche auf die Hy-
perbel anwenden, wenn man nuv ftate des Ddor-
tigen — a Dier -+ a fest, und fann daber bier
ubergangen werden, Uebrigens wird man mid)
entfhuldigen, daf ich in Erbldrung der drei
Sage (349, 362, 389) etwas weitlduftig ges
wefen bin, da es uberhaupe fhroer iff, den ers
fien Anfingern von biefen bdreien  ungemein
braudybaven finien nur einen vollfommen deuts
lichen Begrif beigubringen,
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