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der Raftnevifchen Anal, endl. Grifen. 151

ogen witd, ift der verlangte Durcdhmeffer, - Jn
veffen ift auch die Abfi J)t e Ausdructs

tang O = —

n
4

eigentlich niche, 3u ’c:qm, mwie man den Durchs
meffer gieben folle, fo ndern nur feine fage- gegen
die Abfciffenlinie durdy einen allgemeinen Auss
druct gu bejtimmen , damic man {ich deffelben_ in
andern NRechnungen bedienen Fann,

6 434

Man febe in der Gleichung @ (431.) ftate
Des gweiten Glieds blos Ay, {tate des dritten B,
fo erbalt man

y*+ Ay + B =o;
alfo L) y=-1A-7 (3 A>-B)
2) y=— % A47(¥A*~B)
und das Produfe aus Dtefeu beiben Werthen
"" {&u“l‘r(ai\z—L) L A~ r(_J,A.—"—P).

$A-IA+B=B= et §—~X e
Folglich ift in (G)) £iteia dem Prox

duft aus beiden Werthen von y gleidh. Diefe
Werthe find aber Hier entweder beive = IK, obet

: %
beibe = GH, folglid enthale X PX e

K 4 Werthe

jroet
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Grlduerungen
Werthe, fowobl den fir IK>, als ben fir GH?;
: X ER AN S
Da nun 1berbas — —5— ) ein Ausdeud fe:
wobl fir IK als fir GH ift (431 ), fo ift auch

e
L—— ein Ausdruck, der ywei Werthe fos

wofﬁ ‘Den fir IK®, als ben filr GH? enthalt; und
man Dat daber
&x* - 2exy + * i x> Bx 4o
k2 4¢” des
mithin

&X" 4 2exy + 9 = (0 + Bx + ). 4¢

und
X = (J\ +/3Y + o). 4 — 2exey — %5 ;
= 40Cx" + 48¢x + 4l = 2exy - 9%
folglich :
(¢ =4d0)x*=(4 B{—ﬂcry) ¥ + 40l - 97
Dieft giebt in 184, a =s* — 49¢, 2ey — 43=D,
und 9* — 4o = c gefesst
x= [4C-2 /‘.I"'i‘ CC4B¢ ~ 269)* + 4. (4a
-9 . (& ul}d(liﬂ 2 (&% = 4d0)
2¢- ey 1 ((23¢~¢ £y) + Qo) . (*-480))

e
—rrd
4 404§

Alfo
I.) Xx= ? r\i"{'r(k F(*M}!; "46~£§~fy2) . (!"?-4 Jé))

? _‘-edé

i 238-ey- V((2B8-eyY +(qoel- 9 (¢ -43)

£ - 43@' ‘Der
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der Kaftnerifchen Anal.endl. Gedfen, 153

Der erfte von diefen beiben Werchen ift die st
Gerjenigen Ordinate, beren beidbe Werthe GH
find; und der fegte die su derjenigen Ordinate,
beren beide Werthe IK find, gehorige Abfciffe.
Jun ift aber KH = AH - AK, alfo KH =
[2B ~2y + (2B~ ey) + (4al — o),
(e = 4d8)) — (2/3¢ - ey - r((28¢ ~ey)® +
(4l = ¥*) . (& = 490)))] ¢ (& - 440 =
2V (2B~ ey)* + (42 = o) . (= 440))
g —4d¢
Sieht man nun aus G mit KH eine Parallellinie
durd) IK, fo wird IK in jroei Theile gefbeilt, wos
bon der untere = GH , dev obere =IK ~ GH ijt,
Weil nun die aus G bis an IK gegogene grade $i
nie = KH ift, fo fat man ein vechewinflichees
Dreiect, davon dey eine Carhet = IK — GH, der
andere = KH ift, unbd es ift IG° = KH* 4 (IK =
GH )7 aber vermoge 431, ift IK = (. AK4o): 2¢
AT -
und GH = ~ AL )

Demnach IK - GH = f__EEI_:}'J & s_f‘\_KiY)
2¢ 2§

e (AH - AK) . KH‘ 2
= ———, und IG* = KH* +

zg—‘_mh 2¢

—_

% KH2 2 2
(IK = GH)? = KH® 4 *___K._,'_ s _:__’*_T_;j‘ﬁ_.
TRy N P 4¢>
KH?,” folglic) bat man fiir die fdnge des Ourde

K5 meffers
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134 Criauterungen t
—'.-.1(7\ N s Y=yl
meffers - KH*):}\H .._(_qgj_) g
2 \(:,Ei—e‘/}:ﬁfa - 400) . (* — sa)) i
&: e .;cg- ‘ J
Rd it alfo (¢ — 490) . (y*~4al) e

fo 1t Die (j“e‘p}e unter dem
. D28 erften QutlL verneint, alfo
daraus und bdaber I\H urn\“[t'ﬁ
ey) = 4.5“'.5“‘ +&y* — 4LBelys
g wAN 4“0—8’/—41’/“

~ “75”1 fo darf 45°¢C ~ 4/8eCy :
nidt < IﬁJJ( 4oy°C — 494‘3{. ber B°C* —
Bely nicht < 4wd\," - dy*¢ — we’¢ feyn, wenn
KH moglich fepn foll, €8 ijt alfo KH unmogs
lich, mwenn ‘

P g < (o) |

aber wenn KH unméglich ift, fo it es aud) IG;
b. i. IG t_;i-c‘o: in Diefern Fall fir bie &inie der
joeiten O "Dnung feinen 1|‘l.1}c1.,,mcf} nefjer ab, .
oy 3 4y ¢ = t\ [1 M |
Der fie irgendwo fchnitte, &3 giebt aber aud)
Falle, bda fie nuy in einem Punfe die Sinie von " (*

yalie
der ywoeiten Ordnung fhneidet, und von da zwis
, fdhen Den Schenfeln der Frummen Sinie unends
lich fortgebt, obhne ihr irgenbmwo 3um "DElean[ | 3
su begegnen; dief ift ber Fall, b £ =495 |
Set man namlich) & = 492, fo ift |
el
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ver Raftnerifchen Anal, endl. Sedfen. 155

e 2B¢=ey ¥ ((af3C=ey)*+ (4~ 95, 0)

(6]
_B ey X r(oBE-ey)

, alfo

O
2B~ ey + 0B = ey

LR S

9]
oG~ ey + 2 ey

I

0

FRE: \2‘.135" &7 )

e

= oo

oo 25 - roRTa

[0}

2B = ey~ 3¢ + sy

= — i

0 oy
FeeE D (*)

folglich ift fiir #* = 4d¢, AH = 0, und AK
= o0, mithin KH = AH ~ AK = oo, wie audh
die

e ~ o s 4 o
(*) Un fich iff o eim unbeffimmeer Ansdbruct, er
Bmnte=1, =2, =3 u.f f foon, weil 0= o

e

=2,0=3 ou . f iff. DHier ift aber offen:
o

bar = = o; ©. bievvon RKavffend Beite. jue

Aufitahme der Mathem. p. 35. {qq.
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56 Criauterungen

bic Gleichung fir KH unmitcelbar giebt,  Aber
fir KH = oo ift aud) IG = oo, baff alfo ber
Punfe G unendlich weit von I abfteht, und es
gicbe alfo Bier dem Scheine nach nur einen
Duedfhnitespunte I Der anbere ift namlid
nid)t unmdglich; ev iff nur unendlid) weit en's
fernté,  SWenbdet man nun diefe Betradytuug
nach 421, auf die verfdhiebenen Arten der Kegels
fchnitee an, fo ergiebe fich folgendes,

Fur die Parabel iff ¢ =y = d =2 = 03
C=1, und B =-a, alfo B> = a* und 4ed —
(JV E‘ﬁ A AbmAU s
: i

&9 3y + o
o Bz_ _{ B} 3 (_/_.____e_

4 bafi alfo fiir me Parabel D 1rd)meﬂcr moglid)
' find, Die fie wenigftens in einem Punf € durd-
{thneiden. @3 ift aber ferner bei ibr & = 494
odet 22 — 4 =0, weil 1= o, d =0, und {=1,
folglich ift die '.![,re der %at‘abe[ unendlicy grof,
und die g)am[?cl witd nur einmal von ihr ges

fchnitten,  Jn der J)\;pclbe[iﬁm_ =ig =0
rLf P g T 3—, , folglich
(37 + a b (b \
o —— =4 O.— ~]1—, 0 ol
- E i b e g et
=0 TR

Demmach
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alfo ift es nidyt unmoglich, der Hoperbel einen
Durchmeffer ju ziehen, der fie wenigitens in einem
Punke fhneidet,  Daf fie aber in jween Punfa
ten von ibm in der That gefchnicten wird, folge
Daraus, weil & niche= 4d¢ feyn Bann, benn es it s”

b
=0, und 4 55:4:, alfo 49¢ > &% wie audh

die Figur det Hyperbel ausweift,

Den Fall noch ju erlautern, da der Durd)s
meffer einer inie Der ymoten Ordnung in gar feia
nem Punfe begegnet, will iy noch folgende Aufs
gabe voraus{dyicten,

Cine Gleichung fiir die Hyperbel jwifchen
Coordinaten auf ver Fleinen Are Dd ju finden,

D

g e BESIN S N -
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158 Gulauterungen
Aufl. A@,@IRA¢,4A;A@ e3 u. f. w,

feien Coordinaten auf vem Durchmeffer MN;
ferner fei CA = @1, Cu=12, Cv = g3 u. . fi
und daher CQ = A1, Cy = u2, Co=v3 u. f.f
fo ift, wenn die Coordinaten auf MN wie gee
wébnlich x, y, Dbeifien,
CA=@1 =y;3
Cu = o'="ys W4 f
ober, wenn die Abfiffen auf Dd von C qusges
nommen , u beifien, {o ift allgemein
u=y;
A= Co;
M2 :C\[); U. f f.
alfo, toenn bie Ordinaten, welde zu Abfeiffen
auf Dd geboren, z beifen, fo iff iberhaupe
z=CA+x=%a+4x
Man febe alfo in die gewohnliche Gleichung fie

eben fo

bx
die Hypecbel y* =bx 4 ity fratt x, z — La;

ftate y, us fo erbalt man fir Coordinaten auf
Der fleinen Ayre Dd

bs bz* b
112: bz~i+i~- b‘:_il_.._a
2 a 4
2bs bs bz?
= bz - bz - s + - 7 el
4 4 a
bz* ba
T et i
4 4
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Der Raftnerifchen Anal, endl. Gedfen. 159

ba
Rl alfo 2% = (“2+j\
B o
=13 L)) 9

N wie S u 4 za

a

-?If}i[[ man demmacd) aud) auf der Eleinen Are AG»
ﬁ‘tﬁcncuub Qrbmgrcn mit x, y, begeichnen, weil
man diberhaupt Coordinaten fo jut Denennen ges

1 C gy i (o it Die aohiuck
v wobne ift , fo ift die gefuchee Gleichung
2 b 4 2 ax”‘
Yy =xa 4 T Q.)
und I a2 %k ik 2 2 2
fbfeien q 13 b ikt
upt Diefe Gleichung nun, worin iy die
hun ) Die nach (419.)
: fe_plenbc @jliwbcr ber Bequemlicheie wegen mif
g i (*) bemerEe babe, giebe, mit 419, verglidyen,
¢ —_1I y .
7-4 umgaﬂ/&:o,y:o,ﬁ: b—,e:o, und
nafen =13
¥ T
1 affo P~ =, B = 0;
» und '
f 0 3y + e a a?
E 49:&—( ,-—):4.§a1.[:--0=5-; !
| folglich |
ey J\ 2 2, |
f - <o (L |
< 4 |

mithin
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mithin iff O\s:u:c Gsleichung fiar die Hyperbel
swifchen Coordinaten auf einem folchen Durdy
meqer der Die frumme 'me .mq nds trift; und

baf fich diefes mit der Eleinen Are fo verbalte,

Dag fie ndmlich, fo weie fre auch verlanigert wird,
pen Sdhenteln der Hyperbel doch mb,e 108 begeqs
net, ift auch fchon aus andern Grinden befannt,
(3043 398.) n der Ellipfe ift alles, wie in
ver Hyperbel, nur 4 a und —a mit einander ver
wedyfelt

§. 437
Die Gleichung 436. giebe
T 1 2 fn . )
(pe+t 2v0) t py + ‘,oirf("ya‘-l-ﬁﬁ)‘t

+ py + 8}2:4 Q,ué-!—luf-{-td, -

=

v
4 Bt 4 a N
(—_—— —— ;‘>; w0 alfo zu eben der Abs
we + pve 4 v/
feiffe t zweene TWerehe von u oder zwo Orbdinaten

geboren, namlid) bie p\l far — ¥~ und pn fir
+ 75 ba nun des gweiten Glieds Coefficient der
(,ummc ber Wurzeln mit entgegengefebten Jeie
chen gleid) ift, {o bat man

(ue+ 203) . f+w+ €

W+ pretvo

pn + pM=2pl = -
folglich

o (2 s By o
¥ a( P:"g’:{- pve = Vlt;) C'

&
¢hen fo
banmt

f‘E Lt[
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