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siebe durch B und d die grade Sinie Bde, fo giebe
Bt fich in ver Ciffoive ber Duvchfchnitespunte e, und
mpeli  eine durd) A unbd e gejogene grade Sinie A £ fchneibe
befimma nut auf CD das Cf ab, weldes die erfte von den
beiden gefuchten Sinien ift. s wiirbe unndthig
fein, aud) noch den Beweis von diefem WBerfahren
berjufegien , da die Aufgabe obniebin von wenigent
okl Nugen iff. S, unten §. 508.
oo i
§ 477

Der Kreis, deffen Keimmung  unter allen
Kreifen der Krummung einer frummen Sinie an
einem gegebenen Punft am nachften Fomme, beifie
fite diefen Punft der Frummen Sinie ber Rriims
mungstreis ( circulus ofculator ) und Dicfes Kreje
fes Dalbmeffer, der Salbmeffer der Retimmung
(radius ofculi, radius cuolutae) &, die Eridu.
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W‘ gu §. 504, ©indb mun B, K, a, Punfee, die
dgnumya nabe bei A liegen, fo werden bC, ¢C, ¢C; EC
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nicht erflich von einander verfchieden fein, aber
{iberdas find Bb, Kc, AE, ae, einander gleid),
alfo werden auch BC, KC, AC, aC nicht merfs
lich on einanber wevfchieden fein ; “eine Erumme
Sinie aber, in der alle Punfte von einem gewiffen
Punft gleich weit abflehen, ift ein Kreis ;- alfo
fann man, wenn a und B nabe bei A liegen, bas
Siiict ber Conchoide BK Aa als einen Bogen von
einem Kreis anfeben, Deffen Halbmeffer CA it
biefer Kreis ift alfo Der Keimmungstreis, C als
femal biefes Krimmungstreifes Mittelpunft, und
C A ber Halbmeffer dev Keiimmung filr den Punte
A ber Conchoide. € erbellet hieraus, dap fich
vie Condyoidenlinie BKAa nur allmablig von ver
Rreislinie entfernt und ibrer Are be als Afpympto-
fe immer paralleler witd.  Diefe Krimmung ift
aun der Geftalt der Dauben eines Faffes vollig ges
mafi, und ich glaube daber mit Redht, ein Kaf als
bas Spharoid einer Conchoide anfehen ju Fonnen;
ich vede indeffen bicr Blos theoretifih ven Der Sadbe,
da bie wirfliche Berechnung inder Ausiibung wobl
su fbwierig, und in diefer Abfiche die Sambertfche
noch allemal porjusiehen wdre.

Uebrigens muf id) noch) evinnern, baff MNicos
hed der Crfinder diefer Sinie ift, von dem fie auch
pesegen Den Jlamen firhrt, und da Proclus fdhon
biefes GSeometern evwdfnt, fo ift diefe dinie fdhon
uber 1300 Jabre alt.
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Bon den geometrifchen Oertern.

€s wird nidht unntig fein, jur Erlduterung
Diefer Materie noc) folgende Sdge beigufigen.

Der Namen geometrifcher et wird niche
blos in der Hier im Vudhe evkldrten Bedeutung ges
nommen; er wird namiid) auffecbem auch von
Punften gebraucht, fo dafi die Sinie, in der nach
der Aufgabe ein gewiffer Punfe liegen muf,
auch Ddiefes Punkts geometrifcher Ore beifit, wie
ich mich diefes. Namens fchon in der Celdut. S.
206, bedicut habe,

€r. I Einen Punft anzugeben, ber von eis
ner gegebenen graden finie um eine gewiffe Crtfers
nung abftebt. - Hiev ift der Aufgabe oder des gee
fuchten: Punfts: geometrifcher Ore eine grade Sinie,
Die Der: gegebenen gleichlaufend ift,

IL  Einen Punft anjugeben, der von einem
gegebenen um " eine getviffe Entfernung abftept
bier if "Des gefuchten Punfes geometrifther Ore
ein Kreis.

Oft bat ein Punft wegen der verfthicdenen in
der Aufgabe vorfommenden Beftimmungen mebe
als einen geometrifchen Ore; alsdanngiebt es einen
Punft, der diefen verfchiedenen geometrifdhen Oers
teen gemein ift, unb dief ift der gefudre,

e 2 Sr,
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; @r. I Man fucht einen Punft, der von a
um ¢ine @ntferming = ae abfteht, und der eine

folhe $age bat, daf eine g e
$inie burdy ihn und a ge- e 2
gogen mit einer durd) a L g'b

gejogenen Sinie ab einen a
gegebenen Winfel madyt.

Hier bat bder gefuchte

Punft goeen geometrifche

Oerter; der erfle ift ein Kreig, der ab jum $Halbs
meffer Bat, Dev groeete eine grade finie cd, diemit
ab Den gegebenen Winfel madyt; in g, wo beide
Oerter, der Kreis und die grade inie einander be=
gegnen, ift ber gefudyte Punte, der alfo bier ztoeis
mal vorbanden ift. Dergleichen Aufgaben, wo
Dunkee geficht werden , die durdy verfthicdene geos
metrifche Qevter beftimme werden, Fonnen felbff in
der practifchen Geometrie vorfallen, da fogat gang
einfache geometrifche Aufgaben folche Linien 3u geo=
metrifdhen Oertern haben Eonnen, die nod) von -
fern Ordnungen find, als von der jwoten.

Cr. L. Bonbdem
Wieref ABCD
it AB=4,BC=5,
ABC=97° 10
§DC= g=80°%
B = 48° gegeben,
man fucht den Ot
bes Pres D.
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Aufl. I Der ju BC und o gehorige Halb-

4 =~
g (€

: BC
34.) ergiebt, = , alfo mache man mit
2 {in e

BC
dem Halbmeffr CK = BK = i Durdy-
2100

fchnitee in K, und befchreibe aus K mi¢ KC den
Kreis, den die Figur geige, Ddiefer ift der Ore des
Puntts D.  Eben fo ift der ju AB. und 3 gepivi-
ge Halbmeffer = AB: 2 fin B3, mit diefen ma-
dhe man qus B und A Bdgen die einander in L
fchneiden, und befihreibe nun aus L mit dem $Halbs
mefjer AL = BL den gugehivigen Kreis, fo muf
diefer gleichfalls des Punfts D geometrifcher Ore
fein.

Der Punfe alfo, den beide Oertermif einander
gemein haben, wie hier D, Deftimme die Stelle des
gefudhten Punfes, und nun Fann man das. gange
DBiered ABCD leiche verjeichnen, o

meffer ift, wie die Gleichung r =

I~ Durdy Rechnung giebt fich die fage des
Punfes D fo. Esfei AC=b, AB=c, BC=3a,
und ABC = @y foift

fng=-fin(wda+B+21)
a. ﬁ‘nh :BDZ—C.ﬁn‘(w.g.m-{-B.{_i\_)
fing fin B
€e 3 alfe
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alfo

afinB finA=~c fing fin (o+atB+d)

und

a fin 3= (— c.fine.(in(o+a +8). Cof A
+ Cof (w4 %B).fin )\) t fin A

=- c.fine (fin (stea+P): Cota+Cof (w+

w+3))
Mithin
i B8 wieupiuide £18)
C ﬁﬂo_’,
Cot A = -
fin (w+ @ +5)
a {fin 3

—Cot (e ++w)

—_——
=

c fing.fin (4 B+w)
und nun Hat man audh den Punft D. Man fine
det diefe Nberaus widytige Aufgabe von -mebrern
Schriftftellern analytifch aufgeldfie 3. €. von' Hrn.
Sambert in den Deitrdgen gum Sebr.: Der Mathem.
L 3p. 73. f. ©. aud) bat Tempelbof in-feier
wollft. Anl. jur Alg. eine allgemeine Formel anges
geben, die aber felbfi nady Heren Hofrath ' Kaft-
ners Urtheil lange nicht fo gefchmeidig und jur Aus-
iibung fo bequem find, als die meinige.  Bum Ve-
weis , i tief fich Diefer grofie Geomerer, den iy
picht blos als meinen ebemaligen Sebrer , fonbern
felbiE afs meinen Gdnner und Wohlthater verehre,
su Sebrlingen herabldft, muf id) noch ermd{‘mené
Da
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daff er mir nicht nur die gleichifolgende. drife Auf-
(8fung diefer Aufgabe ju geben- die Giirigkeit ges
babt, fondern felbft ju der vorigen mir nod) folgen
e Sufdl_sc mitgetbeilt bat:

Bon ben beiden Winfeln @5 A, Hat man bie
Summe @ +A = 360° = (& =+ 3+ ») und die
LBerhaltnis ibrer Einuffen

fin@: finA =afinf: cfineg

Die Aufgabe ift alfo von der Are, wiedie in bder
gemeinen Trigon. aus jwo Seiten mit dem einge-
{chloffenen SWBinfel, die Winfel ju- finden. Bu
diefer Aufgabe fleht eine Formel 1 Aftron, AbD.
41, und es iff @ 4 /3 = gefesit

:‘Dutten oy fin o [__.(:?E?_[f_
[glu: wty—1 1 80°|—fin () |- (,of(m-|-'y)| [0
ﬁ\?ﬁéﬁl B A‘ a _i b
bier ? A I a finf3 |55t fin e

Daber wird die Formel dorten (53 ) hiee
¢, fing. fin (w+ o)
a. fin 34— ¢. fina. Cof (w+ 'y._)
— 1
s {in 3
¢ fing. fin (w45 )

meid\cw umgefebrt vorige ’%mm fiie Cot A giebt.
Ee TMan

tang A=-—

4 Cot (w+1)
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Man Hat aud) aus angef. Aftron. AbH. die Halbe
Gumme und halbe Differeny der gefuchten Wine
fel fo

Dorten
Bier |

Dief giebt tang 3 (@ +A) = —tang X (a +),
ober 3 (@+ A)= 180° - % (w+ ), weldes
obnedem gleich die Figur jeigt. ~ Ferner
tang$ (@ —A)=—tang: (@ +y)
a. fin B—c. {in
afinB+4cfling

ober tang 2 (@ - A)=tang 3 (w4 y).

T

z Y ' Cot £ v
(o+9)

2 |

w_t.ry__goﬁ — fang
2

( a. ﬁﬂ }3 \
| . e fin e J
\l " a. fin 3

c. fin

Siie die angegebenen Werthe gefchieht die Bes
vechrung bier fo: weil 2% 4+ ¢*>b%, o ift @
ftumpf.  Fun iff, wenn flatt », b=6, gegeben
wdire, a+b4c=15, afb-c=7, a4 e-b=3,
(15.7.3.5) 317

———— i ——
b -

2.4. 5 8
Fers

btc-az=j,alfofine =
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Serner 104 log 3= 10, 4771212

* log7= 0,4225490

10, 8996?02
log 8= o, go30g00
log tab fin @ = 9, 9965802
gebort gu 82° 49¢ 10“
alfo w = 97° 104, 50
v=128°
w4 y=225°10" 50
z(o+y)=112° 35/ 254
=18 (67°24’ 35%) = tang % (w 4 )

: a
TNun ift _(.,_ =421, 25, alfo
log fin B=9, 8710733

a
log = =0 ©969100

9,9679835
log fin & = 9,9933515

0, 9746320 &

.o a.finf3
iebt = .
e g 0, 943265 Ddaber
a. fin B
I —
¢, {in e _ 905673
Vi a fin3 1, 94326
c.fin @
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: Sdy brandhe log tang 67° 24" 30" flatt

logtg £ (w4 9) = 10, 3808130
log c, 05673 = 0, 7538128 — 2

9,.1346264
log 1,9433 =0, 2885399

log tg5 (@—A)=8,8460865

Diefe Tangente ift verneint, teil tang Z
( + ) verneint ift, - Aifo fhliefit man, fie ge-
hore einem verneinten Bogen: ju , tveil fie fonft,
yoenn fié einem beiabten Bogen gugebdree, 3 (@—A)
ftumpf, folglich @—A > 18c° gabe, weldes of-
fenbar nidyt fein fann. . Solchergeftalt - gehier dev
gefundene Sogarithme eigentlich jurtang 2 (A-@),
unb es ift

(A=) = 4° o 47"

(A+@) = 67 24 35.
A= 71 25 23,
@ = 63 23 48.

W= W

M. Die folgende Aufl. foll nur sur Erlaute-
rung der geom. Oerfer, nicht sum wirflichen Ge-
braud) dienen. Man fuche juecft die fagen der
beiden Mittelpunfee K, L, wie vorhin gejeigt wors
den ift; derWinfelKBE = ~ CBK-ABL=a
—~(90°—a) = (90°=B)=w+a + 3 — 180"
Sm Dreiecf KBL bat man BK, BL, KBL. al-
fo

b
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fo KL, die h heifen mag. KL ftebt fenfrecht auf
BD unb albive BD in O3 man fuche LO= X
OD=y; KD*=KO? =LD?~LO>b.1, wen
man die Halbmefjer CK, BL; f, g beific, £+ =
(h=x)*=g* —x*ober f>* —h*+ 2 hx=x?
g2+hiwfz

zg®=x%, pber x = —~ ; ba mannun

2 h
x burd) gegebene Grdffen Hat, fo bat man audh
y=r(g*—x*), folglich auh BD =2y, Sm
Dreiect BAD Dat man die Seiten AB, B D, und
ten Winfel ADB, alfo findet man AD; im Dreiw
e DB C bat man die Seicen BD, BC, unb ten
Winfel CDB, alfo findet man CD. &p hat
man des Punfts D Entfernung von den drei gege-
benen.  3ft es ndthig, fo findet man auch bie
Winfel ber Dreiecte.  Es Forinte einem einfallen,
bie Weiten AD = x, BD = Y. CD =2z, nn-
mittelbar ju fuchen. Doas gienge fo an ( Trig. 20.
€. Buf)
x* 4+ y*=2xy. Col 3 =c*aus A ADB
y'+2>—2zy. Colw =g% N BDC

X'k 25— 27X, Cof (¢ + ) =b* AACD

Aus biefern drei Gleichungen [afit fich eine ma-
chen,, in der nur eine eingige unbefannite. Griffe ift
(im DBude 102,)  Aber diefe Gleidhung muf
gunt wenigften vom dritten Grade fein.  Denn if-

xe unbefannte ®roffe feiz. €. x, fo hat man von

x nichrs. angenomnren, das nicht audy von v und
z gél
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z golte, nur die gegebene Grdffe andert 3 €. 2 in
o, c it a.  Und die gegebene Grdffen jind alle
gufammen in der leten Gleidyung, alfo muff in
diefer @leichung x jugleich audy y und z bedeuten,
ober fie hat gervifs drei Wurgeln.  IMan miifite als
fo wenigftens eine cubifhe Gleidyung auflofen, und
wenn man diefes , weldyes o gar leidyt niche iff,
getban hatte, mifite man erft. wieder unferfuchen,
welche von ihren drei Wurjeln AD ober BD. ober
CD ire. Sn der bisherigen Redynung fonnte
fich manches dnbern, wenn die fage der vier Prre
gegen einanber von der, welche die Sigur darfiellt,
fehr verfhieden wdre. - 3. €. die beiden Mpfre K,
L, fonnten beive auf der Seite von BD liegen,
auf der A liegt; da wdre x > h, und h— x vers
weint, $dgen K, L, Deide auf der Seite von B,
wo C liegt, fo befameein x efnen verneinten TWerth.
Ware ee ftumpf, fo [dge K nicdht auf der Seite von
BC, auf der BD [liegt, fondern auf der entges
gengefesten.  Mamlich KB C = KCB wiirden vers
neinf.  @ben o, wenn [3 flumpf wave, ldgen L
und B D auf entgegengefeiten Seiten von AB5; D
Eonnte felbft innerbalb des Dreiects A B C liegen;
da wdre e 4 B3 = 180°%  Wenn man auf die be-
jahten und verneinten Gvroffen adyt bat, rendet
man leicht die vorige Formeln auf jeden vorfom-
menden Fall an; ober man fann fid) audy fie eis
nen gegebenen Fall die Figur nur obenhin entiwere
fen, und alsdann cine foldye NReibe Schhiffe, wie
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bei gegenmwartiger Figur find gemacht worden, atte
bringen, da man allemal aud) das verfangte fin
den wirbd.

€. IL Aus der Summe ber beiden obern
11b@ctren B, b; dem Wincel

3 Der Summe und Diffes B ¥
veny Der beiden untepn A, a; // ;
und der Diagonale & B 0w, 4]
Das Bierec ju verjeichnen, / o 3
obne die Seiten juvor frigos LA
nometrifch ju
Derechnen,

Aufl. Das
obere Dreiect
a3 witd
vollig , wie
(©. 205.)
gefucht , und
burch - ben
Kreis und die Ellipfe, deren Brennpuntee & B, in
ter gegebenen Entfernung der Diag. c« B von eins
anber liegen, und Deren Are cd =B 4 bift, bHes
fiimme

Hun fei die Differens der: beiden untern Seia
ten die finie P9 fo nebme man quf o /3 ein Snick
=Pq, fo 2af pa=q/3 witd, und febe dief als
bie
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die» Are einer” Hoperbel an, deren Spisen p, g3
und Brennpunbee «, 3 find; nun vergeidne man
pie fo beftimmte Hyperbel auf eben die Art, wie
bie Cllipfe, fo erbdlt man den Durchfchnittspunte
ver Ellipfe mit: der Hyperbel bei aw, und dadurd
pas gange WVieveck.

Hiier find alfo des PEs L geometrifche Oerter
per Kreis und die Cllipfe; und des PEes w feine
die Cllipfe und die Hyperbel, und der Beweis ju
biefer Aufidfung grinbdet fiy gang auf 378 und
400,

Man erhale tibrigens Bier vier Durchfchnitte.
punfte, “oben A, s und unfen @, &, und daber
entftehen auch vier befondere WierecFe

1) eofy, 2.0 Boan
3.) Brow, 4.) aLB@

wovon die beiden evflen, fo mwie die Leiben lefiten
unter fich gwar gleich nur einanbder entgegengefesst,
jenie aber von diefen véllig verfchieben find, ob fie
gleich alle vier einerlei Jnbalt baben.  Dieff wird
sugleich Anfangern. begreiffich madjen, wie man
bei dergleichen Aufgaben unvermuehet auf biquas
dratifhe Gleichungen gerathen Fann.
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€r. 11 Esiftindem Dreiect » Jiq, dagwills
fiprlidy durdh q =
getbeilt iff,berWin.
el pqw, Vg, wq
und py gegeben,
man foll wp, alfo
w\ fiuden. Sier
ift des Punfts
Ore 1.) ber Kreis
by, deffen Halb-
meffer q L ift, 2.)
die  Condyoide
man, deren As
fomptote q7r, und da bes Kritmmungsfreifes
(€tl. §. 477.) Mittelpunft w, und die beftandige
Sinie a (§. 479.)=p ift *). Dieh wird An-
fangern jeigen, wie es felbft in Dder prafrifchen
Geometrie Fdlle geben Fann, wo man auf die Be-
trachtung foldyer Sinien gefiibre wird , die fie fonft
nur fir geometrifche Erdichtungen halten mégten.

§. 504.
Hus der Gleidung (€rl. €. 209.)

r=xa

folgt, daf Der Halbmeffer der Kriimmung am

Edyeis

*¥) G8 ift febr leicht, die Mujchellinie ober Sorichoiz

be mdn durc) eine fictige Bewegung, wie hiey

eigentlich evfodert wird, ju befchreiben, und woeil

feder von felbft auf folches Mittel verfallen’ Fann,

1o balte ich mich nicht dabei auf,

BADISCHE
LANDESBIBLIOTHEK

i Li > I
3 Baden-Wiirttemberg
E .



	Seite 429
	Seite 430
	Seite 431
	Seite 432
	Seite 433
	Seite 434
	Seite 435
	Seite 436
	Seite 437
	Seite 438
	Seite 439
	Seite 440
	Seite 441
	Seite 442
	Seite 443

